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Câu I. 

𝐴 =
1

√𝑎 + 3
+

6
𝑎 − 9 ; 		𝑎 ≥ 0, 𝑎 ≠ 9 

 
1. Rút gọn biểu thức 𝐴 
 

𝐴 =
√𝑎 − 3

1√𝑎 + 321√𝑎 − 32
+

6
𝑎 − 9 

=
√𝑎 − 3
𝑎 − 9 +

6
𝑎 − 9 

=
√𝑎 + 3
𝑎 − 9  

=
√𝑎 + 3

1√𝑎 + 321√𝑎 − 32
 

=
1

√𝑎 − 3
 

 
2. Ta có : 

𝐴 =
1
2 ⇔

1
√𝑎 − 3

=
1
2 ⇔ √𝑎 − 3 = 2 ⇔ √𝑎 = 5 ⇔ 𝑎 = 25 

Vậy khi 𝑎 = 25 thì 𝐴 = !
"
 

 
 
Câu II. 
1. Giải phương trình 

𝑥" + 5𝑥 − 6 = 0 
⇔ (𝑥" + 6𝑥) − (𝑥 + 6) = 0 
⇔ 𝑥(𝑥 + 6) − (𝑥 + 6) = 0 
⇔ (𝑥 + 6)(𝑥 − 1) = 0 

⇔ 9𝑥 + 6 = 0
𝑥 − 1 = 0 

⇔ 9𝑥 = −6
𝑥 = 1  

Vậy phương trình đã cho có hai nghiệm là 𝑥 = −6 và 𝑥 = 1 
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2. Cho phương trình  
𝑥" + 5𝑥 +𝑚 − 3 = 0 

 
a) Phương trình trên có hai nghiệm khi và chỉ khi 

Δ# = 5" − 4.1. (𝑚 − 3) ≥ 0 ⇔ 𝑚 − 3 ≤
25
4 ⇔ 𝑚 ≤

37
4  

Vậy khi 𝑚 ≤ $%
&
 thì phương trình đã cho có hai nghiệm. 

 
b) Theo câu 𝑎), khi 𝑚 ≤ $%

&
, phương trình đã cho có hai nghiệm 𝑥!, 𝑥" 

Theo định lý Viette, ta có : 𝑥! + 𝑥" = −5 và 𝑥!. 𝑥" = 𝑚 − 3 
Theo đề bài, ta có : 

2𝑥!𝑥" − (𝑥! + 𝑥") = 2 
⇔ 2. (𝑚 − 3) − (−5) = 2 

⇔𝑚 =
3
2	(𝑡𝑚) 

Vậy khi 𝑚 = $
"
 là giá trị cần tìm. 

 
 
Câu III. 
 Với 𝑥 ∈ ℝ, ta có : 

𝑃 = 4𝑥" − 2|2𝑥 − 3| − 12𝑥 + 2033 
= (4𝑥" − 12𝑥 + 9) − 2|2𝑥 − 3| + 2024 
= (|2𝑥 − 3|)" − 2|2𝑥 − 3| + 2024 
= (|2𝑥 − 3| − 1)" + 2023 ≥ 2023 

 
 Dấu bằng xảy ra khi |2𝑥 − 3| = 1 ⇔ 𝑥 = 2 hoặc 𝑥 = 1 
 
 Vậy giá trị nhỏ nhất của biểu thức 𝑃 là 2023 
 
Câu IV. 
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a) Do góc 𝐵𝐴𝐶 là góc nội tiếp chắn nửa đường tròn nên ∠𝐵𝐴𝐶 = 90' 
Xét tứ giác 𝐴𝐶𝐻𝑀 có : 

∠𝑀𝐴𝐶 + ∠𝑀𝐻𝐶 = 90' + 90' = 180' 
Nên tứ giác 𝐴𝐶𝐻𝑀 nội tiếp. 
 
b) Xét hai tam giác 𝐵𝐴𝐸 và tam giác 𝐻𝐴𝑀 có : 

∠𝐵𝐴𝐸 = ∠𝐵𝐶𝐸 = ∠𝐻𝐶𝑀 = ∠𝐻𝐴𝑀 
∠𝐸𝐵𝐴 = ∠𝐸𝐶𝐴 = ∠𝑀𝐶𝐴 = ∠𝑀𝐻𝐴 

Nên hai tam giác 𝐵𝐴𝐸 và 𝐻𝐴𝑀 đồng dạng. 
 
c) Ta có : ∠𝐵𝐸𝐶 là góc nội tiếp chắn nửa đường tròn nên : ∠𝐵𝐸𝐶 = 90' 
Xét tứ giác 𝐵𝐸𝑀𝐻 có : 

∠𝐵𝐸𝑀 + ∠𝐵𝐻𝑀 = 90' + 90' = 180' 
Nên tứ giác 𝐵𝐸𝑀𝐻 nội tiếp. 
Khi đó, ta có :  

∠𝐸𝐵𝑀 = ∠𝐸𝐵𝐴 = ∠𝑀𝐻𝐴 
Từ đó ta có : 

∠𝐸𝐻𝐴 = ∠𝐸𝐻𝑀 + ∠𝑀𝐻𝐴 = ∠𝐸𝐵𝐴 + ∠𝐸𝐵𝐴 = 𝐴𝐸L  
 
Mà 𝐸𝑂𝐴 là góc ở tâm chắn cung 𝐴𝐸 nên ta có : 

∠𝐸𝐻𝐴 = ∠𝐸𝑂𝐴 
Suy ra tứ giác 𝐸𝐻𝑂𝐴 nội tiếp. 
Suy ra 𝐾𝑂.𝐾𝐸 = 𝐾𝐻.𝐾𝐴 (phương tích) 
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