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Chuong IV: PUONG THANG VA MAT PHANG. QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN
BAI 1: PIEM, PUONG THANG VA MAT PHANG TRONG KHONG GIAN

I. TOM TAT LY THUYET.

1. Mit phing trong khéng gian

M3t bang, mat ban, mat san nha, mat hd nuée yén lang cho ta hinh anh mét phan caa mot mat phang. Mat
phing khdng hé cé bé day va khéng cé gisi han.

Ta thuong dung hinh binh hanh hay mot mién goc dé biéu dién mit phang va dung chir cai in hoa hoic chi
cai Hy Lap trong dau ngoic dé ky hiéu mat phang.

L/ &

a) Mat phang (P) b) Mit phang («)
Chu y: Mat phang (P)con duoc viét tat [a mp (P)hoac (P).

Piém thudc mit phing B
Cho hai diém A, Bva mit phang (P) nhu Hinh 3.
- Néu diém A thudc mat phang (P)thi tanéi A nam trén (P)hay (P)chua / /
™
A, hay (P)diqua Avakihi¢ula Ae(P). /£ /

- Néu diém B khong thudc mat phang (P)thi ta n6i B nam ngoai (P)hay
(P)khdng chira B va ki hiéu 1a B ¢ (P).

Biéu dién céc hinh trong khong gian 1én mét mat phang

Pé biéu didn mot hinh trong khéng gian 1én mot mat phang (to gidy, mat bang, ...), ta thuong dua va cac
quy tic sau:

- Hinh biéu dién cua duong thang 1a duong thang, cua doan thang 1a doan thang.

- Gitt nguyén tinh lién thudc (thudc hay khong thuoc) giira diém voi duong thang hoic véi doan thang.

- Gitt nguyén tinh song song, tinh cat nhau giita cac duong thang.

- Biéu dién duong nhin thiy bang nét vé lién va biéu dién duong bi che khuat bang nét vé dut doan.

2. Céc tinh chat dwoc thira nhan cia hinh hoc khong gian

Tinh chat 1

C6 mot va chi mot duong thang di qua hai diém phan biét cho trudc. -

Puong thang di qua hai diém phan biét A, B duoc ki hiéu 1a AB . Ta ciing néi A
duong thang AB xéc dinh béi hai diém A, B.

Tinh chat 2

C6 mot va chi mot mat phang di qua ba diém khong thang hang cho trudc.

Chu §: Mt phing di qua ba diém A, B, C khong thing hang dugc ki hiéu N H/
la mat phang (ABC). ) /

Tinh chat 3

Néu mot duong thing co hai diém phan biét thuoc mot mat phang thi moi / ]
diém cua duong thang déu thuoc mat phang dé. Khi do, dwong thang namtrong |/ P
mat phang. / .. B~ /

Chu y: Buong thang d nam trong mét phang (P)thuong dugc ki hiéu la /j\ /
d =(P)hoac (P)>d.

Tinh chdt 4
Ton tai bn diém khong cing nam trén mot mat phang.
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Cha y: Néu c6 nhiéu diém cting thuoc mot mat phang thi ta ndi nhirg diém d6 dong phang, con néu khong
c6 mat phang nao chira cac diém do thi ta noi chiing khong dong phang.
Tinh chdt 5
Néu’hai mét’phéng phan biét c6 mot diém chung thi chiing c6 mét dudng thang /: TG
duy nhat chtra tat ca cac diém chung cua hai mat phang do.

: : , &
Chay: Buong thang d chung caa hai mat phang (P)va (Q) duoc goi la giao tuyen o
cua (P)va (Q), ki higu d =(P)n\(Q). ol
Tinh chdt 6 el
Trong mdi mit phang, céc két qua da biét cua hinh hoc déu dang.
3. Cac xac dinh mit phang
a) Mot mat phang duoc xac dinh néu biét né chira ba diém khong thang hang.
Mt phang xac dinh boi ba diém A, B, Ckhong thang hang ki hiéu la mp( ABC) i 7
hay (ABC) / 8 o/
b) Mot mit phang duoc xac dinh néu biét n6 chira mot duong thang va mot '
diém khong thudc duong thang do.
M3t phang xac dinh bai diém A va dudng thang akhong qua diém AKki hiéu
la mp(A a) hay (Aa)
¢) Mot mat phang duge xac dinh néu biét n6 chira hai duong thang cat nhau. . o
Mot mat phang xac dinh boi diém hai duong thang a, b cat nhau ki hiéu 1a S a ol f/’
mp(a,b) 7 i
4. Hinh chép va hinh té dign k
Hinh chép

Cho da dién 16i AA,...A,ndm trong mat phang (a)va
diém S khong thudc (). Noi S véi cac dinh AA,...A ta
dugc n tam giac SAA,,SAA,,...,SAA. Hinh tao bsi n

tam gidc d6 va da gidc AA,...A duoc goi lahinh chop, ki / / v
hieu S.AA,..A . .<. .
Trong hinh chép S.AA,...A, ta goi: ‘-\ '
- Diém S la dinh; ,/
- C4c tam giac SAA,,SA/A,,...,SA A 1a cac mgt bén; 2

Hinh chop tr ;uac S.ABCD Hinh chop ngi giac S.ABCDE

-Dagidc AA,..A, lamdt day;
- Cac doan thang SA,, SA,, ..., SA la cac canh bén;
- Cac canh cua da giac AA,...A la cac canh ddy.

Ta goi hinh chép c6 day tam giac, tir giac, ngii giac, ... lan luot Ia hinh chép tam giac, hinh chop ta giac,
hinh chop ngiti giac, ...

Hinh t& dién

Cho bén diém A, B, C, Dkhéng ddng phiang. Hinh tao boi bén tam giac |

ABC, ACD, ADB, BCD dugc goi |2 hinh ti dién (hay ti dién), ki hiéu ABCD . 7T\
Trong ti dien ABCD (Hinh 35), ta goi: N W
- C4c diém A, B, C, Dla céc dinh; B&---- ->D
- Céc doan thing AB, AC, AD, BC,CD, BD la cac cgnh cua tir dién; S}

- Hai canh khong di qua mét dinh |a hai cgnh déi dign;
- Céc tam giac ABC, ACD, ADB, BCD la cac mat cua tu dién;
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- Binh khéng thugc mot mat phing cua ta dién 1a dinh doi dign cua mit do.
Chuy:
a) Hinh tir dién c6 bon mat 1a cac tam giac déu duoc goi 12 hinh ti dign déu.
b) Mot tir dién cd thé xem nhu 1a mot hinh chdp tam giac vai dinh 1a mot dinh tuy y cia tir dién va day 1a
mat caa ta dién khéng chira dinh do.
1. DANG TOAN THUONG GAP

DANG 1. TIM GIAO TUYEN CUA HAI MAT PHANG
1.PHUONG PHAP
Cha y: Biém chung cua hai mat phang (a) va () thuong dugc tim nhu sau:

[JNéu trén ki hiéu 2 mét phang co chit cai giong nhau thi d6 la diém chung, nhu: S €(SAC)(SBD)

[Tim hai duong thang a va b lan luot thudc mét phang (o) va () (cing ndm trong mét mat phang nao
d6). Néu M =anb thi M e(a)n(B).

0 Ktli v& hinh, 2 dudng ddng phang va “dung nhau” thi cit nhau

2.ViDU: ‘ ,

Vi du 1. Cho hinh chép S.ABCD, day la tir giac 1oi ABCD ¢ céac canh d6i khdng song song véi nhau.
Goi M 1a diém trén canh SA. Tim giao tuyén cta cac cap mat phang:

a) (SAC) va (SBD)b) (SAB)va (SCD)c) (SBC)va (SAD)d) (BCM) va (SAD)

e) (CDM) va (SAB)f) (BDM) va (SAC)

Gial

a) Trong mp(ABCD), goi O=ACNBD . Suy ra:

0 &(SAC)(SBD)

Ma S &(SAC)(SBD) nén SO =(SAC)(SBD).

b) Trongmp(ABCD), F = ABNCD. Suy ra:

F <(SAB)~(SCD)

Ma S € (SAB)(SCD) nén SF =(SAB)(SCD).

c) Trongmp(ABCD), E=BCNAD. Suy ra:

E €(SBC)(SAD)

Ma S €(SAB)(SCD) Nén SE =(SBC)(SAD).

d) Taco: M e(MBC)(SAD); E e BCNAD=E (MBC)(SAD)

Nén ME =(MBC)(SAD).

e) Taco: M €(MCD)(SAB); F = ABACD = F e(MCD)(SAB)

Vay MF =(MCD)(SAB).

f) Tacé: M e(BDM)(SAC); O (BDM ) (SAC)

Do d&6 MO =(BDM )~(SAC).

Vi du 2. Cho tu dién ABCD. Goi |, J lan luot 1a trung diém cua AD va BC.

a) Tim giao tuyén cua hai mat phang (1BC) va (JAD).

b) Biém M ndm trén canh AB, diém N nam trén canh AC. Tim giao tuyén cta hai mat phang (IBC) va

(DMN).
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Lai giai

a) Taco: | e AD=1e(JAD)(IBC).

J eBC=J €(JAD)(IBC).

Do d6 13 =(1BC)(JAD).

b) Trong mit phing (ABC) goi E=DMNIB suy ra
E €(DMN)~(IBC).

Trong mat phang (ACD) goi F=DNANIC suy ra
F e(DMN)~(IBC).

Do d6 EF =(DMN)~(IBC).

1.PHUONG PHAP

Néu trong (&) c6 chira sdn

TH1 | dwong thang a cat b tgi | thi | {amb ~ =bn(a)=1
la giao diém cua b va (a). _ - | a

Néu trong () khong chira

san dwong thang a cat b nhu
THA1 thi ta thuc hién nhw sau:
B1: Chon mdt phang phu ()

chiza b sao cho giao tuyén cua (B)>b } b
TH 2 () va (B) détim. (a)(B)=d =bA(a)=1 [\

B2: Tim giao tuyén d cua dAb=1 ,

() va (). a

B3: Trong (ﬂ) tim giao diém

| ciadvab = 11la giao diém
ciabva ().

2.VIDU
Vi du 1. Cho tir dién SABC . Trén canh SA liy diém M , trén canh SC liy diém N, sao cho MN khéng
song song Vi AC . Cho diém O niam trong tam giac ABC. Tim

giao diém cua mit phang (OMN) véi cac duong thang AC, BC
va AB.

Giai
Trong mp(SAC), goi K=MNNAC, ma MN c(OMN) nén
K = ACA(OMN).
Trong mp(ABC), goi H=0KNBC, mad OK c(OMN) nén
H = BC ~(OMN).

Trong mp(ABC), goi G=0K nAB, ma OK —(OMN) nén G = ABN(OMN).
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Vi du 2. Cho hinh chép S.ABCD va M 1a diém nam trong tam gi4c SCD .

a) Xéc dinh giao diém cua SM va mat phang (ABCD).

b) X4c dinh giao diém cua AM va mat phang (SBD).

Giai

a)Trong mit phang (SCD), goi N =SM nCD S
Ma CD < (ABCD) nén N =SM ~(ABCD)

b)Chon mat phang (SAN) chira AM

Trong mit phang (ABCD), goi E=ANNBD, suy ra:
E (SAM)(SBD), Ma S <(SAM ) ~(SBD)

Suy ra: SE =(SAM )(SBD)

Trong mat phang (SAN), goi F =SE N AM N
Suy ra: F = AM n(SBD) C

>
W)

DANG 3. BA PIEM THANG HANG, BA PUONG THANG PONG QUY

1.PHUONG PHAP

- Mudn chimg minh ba dwong thang dong quy ta chimg minh c¢6 hai duong thang cat nhau va giao diém d6
nam trén duong thang tha 3 (Hinh a).

- Muén chirmg minh ba diém thang hang ta ching minh chiing cling thudc hai mat phang phan biét (Hinh

b).
a /\

oA

Hinh a N

Hinh b

2.VIiDU
Vi du 1. Cho ti dién S.ABC. Trén céc canh SA, SB, SC

lan luot lay cac diém D, E va F sao cho DE cat AB tai |, EF
cat BC tai J, FD cat CA tai K. Chitng minh 1, J, K thang hang.
Lai giai
Taco: | =DENAB=> | (DEF)(ABC).
Tuong ty: J = EF NBC = J € (DEF ) n( ABC)
K =FDNAC =K (DEF)(ABC).
Do d6 1, J, K thing hang

DANG 4. THIET DIEN

1.PHUONG PHAP
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Cach 1: Tim tat c4 cac doan giao tuyén cua (o) véi cac mat cua hinh chép, lang try > Thiét dién 1a da
giac tao bai cac doan giao tuyén do.
Cach 2: Tim tét ca cac giao diém cua (&) véi cac canh (néu ¢6) cia hinh chép, ling try - Thiét dién la

da giac tao boi cac giao diém do.

2.VIiDU

Vi du 1. Cho hinh chép S.ABCD, M la mét diém trén canh SC, N va P lan luot 13 trung diém cua AB va
AD. Tim thiét dién cta hinh chdp véi mat phang (MNP).

Lo gidi

Tacé: (MNP)(ABCD)=MN

Trong mat phang (ABCD), goi Q=NPNCD
va K=NPNBC;

Trong mp(SBC), goi E=SBNKM ;

Trong mp(SAD), goi F =SDNQM.

Su ra:
(MNIZ)m(SCD) =MQ, (MNP)m(SBC) =MK,
(MNP)m(SAB) =NE, (MNP)m(SAD) =PF 0

Thiét dién caa hinh chdp voi mat phang (MNP) 1a ngii giac NEMFP.

Vi du 2. Cho tir dién déu ABCD, canh bang a. Kéo dai BC mot doan CE =a. Kéo dai BD mot doan
DF =a. Goi M la trung diém ctia AB. Tim thiét dién cua t dién véi 4
mét phang (MEF).
Loi giai
Trong mp(ABC): Dung ME cit AC tai I. Suy ra:
(MNE)nAC =1
Trong mp(ABD): Dyng MF cit AD tai J. Suy ra

(MNE)NAD =1J

Lai c6: (MNE)NAB=M
Tur d6 thiét dién cua tu dién véi mp(MEF) 12 AMIJ

111. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
Bai 1. Cho hinh chép S.ABCD, goi O 1a giao diém cua AC va BD.Lay M,N lan lugt thugc cac canh
SA,SC.

a) Chimg minh duong thing MN nam trong mét phang (SAC).

b) Ching minh O 1a diém chung cua hai mat phang (SAC) va (SBD).
Loi gidi

a) M € SA va SAc(SAC) nén M e(SAC).

N € SC va SC =(SAC) nén N (SAC).

Viy MN < (SAC).

b) Taco: O AC, AC —(SAC) nén O (SAC).

O BD,BD —(SBD) nén O <(SBD).
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Nén O 1a diém chung cua hai mat phang (SAC) va(SBD).

Bai 2. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh binh hanh. Goi M 1a trung diém cia SC .

a) Tim giao diém | ciia dwong thang AM va mat phiang (SBD). Chung minh IA=2IM .

b) Tim giao diém E cua duong thang SD va mat phang (ABM ).

7 Loi giai

a) Goi I 1a giao diem cua SO va AM. Taco: | e AM

Do | SO;SO < (SBD) nén | <(SBD).

Vy I giao diém ciia AM va (SBD).

Trong tam giac SAC, tacd: M 1a trung diém caa SC,O 1a trung diém caa AC nén
SO cit AM tai |l 13 trong tam ciia tam gidc (SAC).

Suy ra Al :gAM hay Al =2IM .

b) Trén mat phang (SCD) ké mot dudng thang song song voi AB cit SD tai E
.Do ME //ABnén A,B,M,E cung thuéc mot mit phang, hay E e(ABM) Vay E
la giao cua (ABM )va SD .

c) Trong mat phang (ABCD), goi NC cat BD tai P.

Tacd S va P 1a hai diém chung cua hai mat phang (SNC) va (SBD) nén SP
la giao tuyén cua (SNC)va(SBD).

Trong mat phang (SNC), goi MN cit SP tai Q.

Do SP <(SBD) nén Q (SBQ)

Viy giao diém caa MN va (SBD) 14 Q.

Bai 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 d4y 14 hinh binh hanh. Goi O 1a giao diém caa AC va BD,M,N lin
luot 14 trung diém cua SB, SD; P thuc doan SC va khong 1a trung diém cua SC .

a) Tim giao diém E ciia duong thang SO va mat phang (MNP).

b) Tim giao diém Q cua duong thang SA va mit phang (MNP).

¢) Goi I,J,K lan luot 1a giao diém caa QM va AB,QP va AC,QN
va AD . Chiing minh 1,J,K thing hang.

| Loigiai

a) Trong mat phang SBD . Goi E la giao diém cia SO va MN. Do
MN = (MNP) nén E < (MNP).

Vay E la giao diém cia SO va (MNP).

b) Trong mat phang (SAC),goi Q la giao diém cia EP va SA. Do
EP = (MNP) nén Q e (MNP).

Vay Q 1a giao diém cuiia SA va (MNP).

c) Taco: | va K la diém chung cua hai mat phang (QMN) va( ABCD).

Nén IK Ia giao tuyén ciia (MNPQ) va(ABCD).

Taco J eQP,Q0 = (MNPQ)nén J e(MNPQ) J e AC, AC — (ABCD) nén J (ABCD).

Do d6 J 1a giao diém cua hay J nam trén giao tuyén cia (ABCD)va(MNPQ).
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Vay |, J, K thang hang.

Bai 4. Cho tir dién ABCD. Goi E,F,G lan luot 1 ba diém trén ba canh AB, AC,BD sao cho EF cit BC
tai 1(1C),EG cat AD tai H(H = D).

a) Tim giao tuyén cua cac mat phang (EFG) va (BCD);(EFG) va (ACD).

b) Chitng minh ba dudng thang CD, IG, HF cing di qua mot diém.

Loi giai

a)Taco | va G la hai diém chung cia mat phang (EFG)
va (BCD)nén giao tuyén cua (EFG)va (BCD) la GI.

Goi M 1la giao diém cia Gl va CD,CDc(ACD) nén
M e (ACD).

Taco M va F la diém chung cua mit phang (EFG)va
(ACD) nén giao tuyén cia (EFG) va (ACD) la MF.

b) Tacé H e AD, AD —(ACD) nén H (ACD)

H € EG;EG = (EFG) nén H ¢ (EFG).

Suy ra H la giao diém cua (EFG) va ( ACD) nén H nam
trén giao tuyén cia (EFG) va (ACD): H € FM hay HF diqua M .

Do d6, CD, 1G, HF cung di qua diém M .

Bai 5. Thudc laser phét ra tia laser, khi tia ndy quay s& tao ra mat phang anh
séng (Hinh 41). Giai thich tai sao cac thudc ké laser lai gitp nguoi tho xay dung
ké dugc duong thang trén twdng hoic san nha.

Loi gidi

Do tia laser tao ra mot mat phang, mat phang nay giao véi mit phing tudng
hoic san nha tai mot duong thang.

Do d6 c6 thé giup nguoi tho ké dugce duong thang trén tudng hoic san nha Hinh 41

Cau 1. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao ding?
A. Qua 2 diém phan biét ¢6 duy nhat mot mat phang.
B. Qua 3 diém phan biét bat ki c6 duy nhat mot mat phang.
C. Qua 3 diém khong thang hang c6 duy nhat mot mat phang.
D. Qua 4 diém phan biét bat ki c6 duy nhit mot mat phang.
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Cau 2. Trong khong gian, cho 4 diém khong dong phang. C6 thé xac dinh duoc bao nhiéu mat phang phan
bigt tir cac diém di cho?

A. 6. B. 4. C. 3. D. 2.
Cau 3. Céc yéu té nao sau day xac dinh mot mat phang duy nhat?

A. Ba diém phan biét.  B. Mot diém va mot duong thang.

C. Hai duong thang cit nhau. D. Bén diém phan biét.
Cau 4. Cho ta giac ABCD. C6 thé xac dinh duoc bao nhiéu mit phiang chira tit ca cac dinh cua tir giac
ABCD?

A 1. B. 2. C. 3. D. 0.

Cau5. Trong mit phang (e), cho 4 diém A, B,C, D trong d6 khong c6 3 diém nao thang hang. Piém S
khong thuoc mat phang (o). Co may mat phang tao boi S va 2 trong 4 diém noi trén?

A. 4. B. 5. C.6. D. 8.
Cau 6. Cho 5diém 4, B,C, D, E trong d6 khong c6 4 diém nao dong phang. Hoi ¢ bao nhiéu mat phing
tao bai 3 trong 5 diém da cho?

A. 10. B. 12. C.s. D. 14.
Cau 7. Trong cac ménh dé sau ddy, ménh dé nao sai?

A. Hai mat phang c6 mét diém chung thi chlng c6 vo s diém chung khac nira.

B. Hai mat phang c6 mot diém chung thi chiing c6 mot dudng thang chung duy nhat.

C. Hai mit phang phan biét c6 mot diém chung thi ching c6 mét duong thang chung duy nhat.

D. Hai mit phang cung di qua 3 diém 4, B,C khdng thang hang thi hai mat phang dé tring nhau.
Cau 8. Cho 3 duong thang d,, d,, d, khdng cung thuoc mot mat phang va cat nhau timg doi. Khang dinh
nao sau day dung?

A. 3 dudng thang trén dong quy .

B. 3 duong thang trén tring nhau.

C. 3 duong thang trén chtra 3 canh cia mot tam giac.

D. Cac khing dinh ¢ A, B, C déu sai.
Cau 9. Thiétdién cua 1 ta dién co thé 1a;

A. Tam giéc. B. Tu giac.

C. Ngti giac. D. Tam giéc hoac tt giac.
Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD c¢ déy 1a hinh thang ABCD (AB||CD). Khing dinh nao sau déy sai?

A. Hinh chép S.ABCD c6 4 mat bén.
B. Giao tuyén cuia hai mat phang (SAC) va (SBD) 1a SO (O la giao diém cia AC va BD).

C. Giao tuyén ctia hai mat phang (SAD) va (SBC) laSI(l 1a giao diém cua AD va BC).
D. Giao tuyén cua hai mat phang (SAB) va (SAD) la duong trung binh cia ABCD
Cau 11. Cho tirdién ABCD. Goi G la trong tam cua tam giac BCD. Giao tuyén ciia mit phang (ACD) va

(GAB) la:
A. AM (M la trung diém cia AB). B. AN (N la trung diém cua CD).
C. AH (H la hinh chiéu ciaB trén CD). D. AK (K la hinh chiéu cuaC trén BD).

Cau 12. Cho diém A khong nam trén mit phang («) chira tam giac BCD. Ly E, F la cac diém lan luot
nam trén cac canh AB, AC. Khi EF va BC cit nhau tai I, thi | khéng phai la diém chung cua hai mat
phang nao sau day?

A. (BCD) va (DEF). B.(BCD) va (ABC). C.(BCD) va (AEF). D. (BCD) va (ABD).
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Cau 13. Cho ta dién ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém cia AC, CD. Giao tuyén caa hai mat
phang (MBD) va (ABN) Ia:

A. dudng thang MN.

B. duong thang AH (H Ia tryc tdm tam gidc ACD).

C. duong thang BG (G la trong tam tam giac ACD).

D. duong thang AM.
Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ila hinh binh hanh. Goi M, N lan lugt Ia trung diém AD
va BC. Giao tuyén cua hai mat phang (SMN) va (SAC) la:

A. SD.

B. SO (O la tdm hinh binh hanh ABCD).

C. SG (G la trung diém AB).

D. SF (F la trung diém CD).
Céau 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 ¢ay ABCD Ia hinh binh hanh. Goi I, J lan luot 14 trung diém
SA, SB. Khang dinh nao sau day sai?

A. 1JCD lahinhthang. B. (SAB)n(IBC)=IB.

C. (SBD)(JCD)=JD. D. (IAC)n(JBD)=AO (O latam ABCD).
Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh thang ABCD (AD // BC). Goi M 1a trung diém CD.
Giao tuyén cua hai mat phang (MSB) va (SAC) la:

A. SI (I 1a giao diém caa AC va BM).

B. SJ (J la giao diém cia AM va BD).

C. SO (O la giao diém cia AC va BD).

D. SP (P la giao diém ciia AB va CD).
Cau 17. Cho 4 diém khong ddng phang A, B, C, D. Goi I, K lan lugt 1a trung diém cia AD va BC. Giao
tuyén cia (IBC) va (KAD) la:

A. IK. B. BC. C. AK. D. DK.
Cau 18. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh thang v6i AB // CD. Goi | 1a giao diém caa AC
va BD. Trén canh SB lay diém M . Tim giao tuyén cua hai mit phang (ADM ) va (SAC).

A. SI.

B. AE (E la giao diém cia DM va Sl).

C. DM.

D. DE (E la giao diém caa DM va SI).
Cau 19. Cho tadién ABCD va diém M thudc mién trong cia tam giac ACD. Goi | va J lan luot 13 hai
diém trén canh BC va BD sao cho 1J khéng song song véi CD. Goi H, K lan luot 1a giao diém cua 1J
véi CD ciia MH va AC. Giao tuyén cua hai mat phang (ACD) va (1IM) la

A. KI. B. KJ. C. MI. D. MH.
Cau 20. Cho bbn diém A, B, C, D khong dong phang. Goi M, N lan luot 14 trung diém cua AC va BC.
Trén doan BD ldy diém P sao cho BP = 2PD. Giao diém cuia duong thaing CD va mat phang (MNP) la
giao diém cua

A. CD va NP. B. CD va MN. C. CD va MP. D. CD va AP.
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Cau 21. Chotadién ABCD. Goi E va F lan luot 13 trung diém cia AB va CD; G 14 trong tm tam giéc
BCD. Giao diém ciia dwong thing EG va mat phang (ACD) la:

A. diém F.

B. giao diém cua duong thing EG va AF.

C. giao diém cua duong thang EG va AC.

D. giao diém cua duong thang EG va CD.
Cau 22. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh binh hanh. Goi M 1a trung diém caa SC. Goi |
la giao diém ciia AM véi mat phang (SBD). Ménh dé nao duéi ddy ding?

A. TA=-2IM. B. IA=-3IM. C. IA=2IM. D. IA=2,5IM.
Cau 23. Cho t gidc ABCD c6 AC va BD giao nhau tai O va mot diém S khong thuéc mit phang
(ABCD). Trén doan SC lay motdiem M khong tring véi S va C . Giao diém ciia duong thang SD véi
mét phang (ABM ) la:

A. giao diém cia SD va AB.

B. giao diém cua SD va AM .

C. giao diém caa SD va BK (v6i K =SOnAM ).

D. giao diém cua SD va MK (voi K =SONAM ).
Cau 24. Cho bbn diém N khong cling & trong mot mat phang. Goi P lan luot 14 trung diém cua D . Trén

MND lay diém MND sao cho MN :%:a khong song song voi DM = DN :%\E:a\@ (MND

khong triing véi cac dau mat). Goi E 1a giao diém cuia duong thang D véi mat phang H . Ménh dé nao sau
day dung?

A. E nam ngoai doan BC vé phia B.

B. E nam ngoai doan BC vé phia C.

C. E nam trong doan BC.

D. E nam trong doan BC va E =B, E=C.
Cau 25. Cho tadién ABCD. Goi M, N lan luot 14 trung diém céc canh AB va AC, E la diém trén canh
CD véi ED =3EC. Thiét dién tao bsi mat phang (MNE) va tir dién ABCD |a:

A. Tam gidc MNE.

B. Tt gidc MNEF véi F 1a diém bat ki trén canh BD.

C. Hinh binh hanh MNEF v¢i F 1a diém trén canh BD ma EF //BC.

D. Hinh thang MNEF véi F 1a diém trén canh BD ma EF //BC.
Cau 26. Cho tudién ABCD. Goi H, K lan luot 14 trung diém céc canh AB, BC . Trén duong thang CD
lay diém M nam ngoai doan CD . Thiét dién cua ti dién véi mat phang (HKM) la:

A. Ta giac HKMN vsi N e AD.

B. Hinh thang HKMN véi N € AD va HK // MN.

C. Tam giac HKL véi L=KM nBD.

D. Tam giac HKL véi L=HM n AD.
Cau 27. Cho trdién ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua AB va CD. Mat phing () qua MN
cat AD, BC lan Iuot tai P va Q. Biét MP cat NQ tai |. Ba diém nao sau day thang hang?

A. 1, A C B. I, B, D. C. 1, A B D. I, C, D.
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Cau 28. Cho ta dién SABC. Goi L, M, N lan luot 1a cac diém trén cac canh SA, SB va AC sao cho LM

khéng song song véi AB, LN khdng song song véi SC . Mat phang (LMN) cét cac canh AB, BC, SC lan

luot tai K, I, J . Ba diém nao sau day théng hang?

A K, I, J. B. M, I, J. C. N, I, J. D. M, K, J.
Cau 29. Cho t dién ABCD. Goi G a trong tm tam giac BCD, M 1a trung diém CD, | la diém & trén
doan thang AG, BI cit mat phang (ACD) tai J. Khang dinh nao sau ddy sai?

A. AM =(ACD)(ABG). B. A J, M thing hang.

C. J la trung diém cua AM. D. DJ =(ACD)n\(BDJ).
Cau 30. Chotardién ABCD. Goi E, F, G la cac diém lan luot thudc cac canh AB, AC, BD sao cho EF
cat BC tai |, EG cit AD tai H . Ba duong thing nao sau day dong quy?

A. CD, EF, EG. B. CD, IG, HF. C. AB, IG, HF. D. AC, IG, BD.
Cau 31. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD khéng phai la hinh thang. Trén canh SC lay diém M .
Goi N 1a giao diém cta duong thang SD véi mit phang (AMB). Ménh dé nao sau dy dung?

A. Ba duong thing AB, CD, MN d6i mét song song.

B. Ba duong thang AB, CD, MN d6i mét cat nhau.

C. Ba duong thang AB, CD, MN ddng quy.

D. Ba duong thang AB, CD, MN ciing thuoc mot mit phang.

BAI 2: HAI PUONG THANG SONG SONG

I. TOM TAT L THUYET)] )

1. Vi tri twong doi cua hai dwong thang trong khong gian

Cho hai duong thang ava b trong khong gian. Khi d6 c6 thé xay ra mot trong hai trudng hop sau:

-Truong hop 1: C6 mot mat phang chaa ava b . Khi d6 ta néi ava b dong phang. Theo két qua caa hinh
hoc phang, c6 ba kha ning sau day xay ra:

[JNéu ava b c6 hai diém chung thi ta néi atrang b, ki hiéu a=b.

[JNéu ava b c6 mot diém chung duy nhat M thi ta néi ava b cit nhau tai M , ki hiéu anb=M .

[JNéu ava b khong co diém chung thi ta ndi ava b song song véi nhau, ki hiéu a//b.

- Truwdng hep 2: Khdng c6 mat phiang nao chira ca ava b . Khi d6 ta néi dudng thang ava b chéo nhau
hay achéovai b.

e ’,-*///T ///// / / |‘;’ ’ /
AT //< N\ // g /”‘i’//

a=h anb=M allb a,b chéb nhau

a) b) C) d)

Hai duong thang goi 1a song song néu chdng nim trong cling mot mit phang va khong c6 diém chung.

Chuy:

a) Hai duong thang goi 1a chéo nhau néu chiing khong dong phang.

b) Cho hai dudng thang song song ava b . C6 duy nhat mot mit phang chira hai duong thang do, ki hiéu
mp(a,b).

2. Tinh chat co ban vé hai dwong thiang song song

binh ly 1

Trong khéng gian, qua mot diém nam ngoai mot duong thang, 6 mot va chi mot dudng thang song song
v6i duong thang do.
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binh ly 2
Néu ba mit phang d6i mot cit nhau theo ba giao tuyén phan biét thi ba giao tuyén dy hoic dong quy hoic
d6i mot song song.
Hé qua
Néu hai mat phang phan biét lan luot di qua hai duong thang song song thi giao tuyén cua ching ( néu c6)
song song Vvé6i hai dudng thing d6 hodc tring véi mot trong hai dudng thang do.

/u) b) c)

binhly 3

Hai duong thang phan biét cling song song véi mot duong thang tha ba thi song song véi nhau.

Chu y: Khi hai dudng thang phan biét a,bcling song song véi dudng thiang cthi ta ¢ thé ki hiéu la
a/lb//cvagoila ba duong thang song song.

1. DANG TOAN THUONG GAP

DANG 1. TIM GIAO TUYEN HAI MAT PHANG

1.PHUONG PHAP

Tim 1 diém chung cua 2 mat
phdng va ching to trong 2 mét | |1 €(a)(B)

phang |d1:l lwot ¢6 chua 2 ac(a), bc(ﬂ)
dwong thang song song nhau
> Giao tuyén la dwong thang
di qua diém chung va song | = (a)n(B)=Ix (Ix]lallb)
song 2 dwong thang do.

Céach

2.VIDU
Vi du 1: Cho hinh chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD Ia hinh binh hanh tam O. Goi M,N lan luot 13 trung diém

AD va SB. Tim giao tuyén cia hai mat phang (SAD) va (SBC), (SCD) va (MAB)
, Loi gidi
[1Xac dinh giao tuyén cua (SAD) va (SBC)
Ta co:
S e(SAD)(SBC)
AD c (SAD), BC = (SBC)
AD || BC
— (SAD)~(SBC)=Sx (Sx|| AD||BC)
[1X4c dinh giao tuyén cia (SCD) va (MAB)
Ta co:
M e (SCD)(MAB)
CD —(SCD), AB = (MAB)
CD|| AB

= (SCD)n(MAB)=My (My||CD || AB)
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DANG 2. TIM GIA0 PIEM CUA PUONG THANG VA MAT PHANG; THIET DIEN CUA HINH
1.PHUONG PHAP (Nhuw bai 1)
2.VIiDU
Vi du 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh, M 1a trung diém cua SC .

a)Tim giao diém cta duong thang BM va mat phang (SAD)

b)Tim thiét dién cua mét phang (MAD) va hinh chép.
Giai
a)Chon mt phang (SBC) chira BM

S & (SAD) (SBC)

AD || BC

AD (SAD), BC = (SBC)

= (SAD) N (SBC)=Sx(Sx|| AD || BC)

Trong mit phang (SBC), goi | = SxnBM

Suy ra: | =BM n(SAD)

(MAD)~(SCD) =MD . (MAD)(SAD) = AD

b)Ta co:
S e(AMD)(SBA)
AD || BC
AD  (MAD), BC = (SBC)
— (MAD)(SBC)=MN (MN || BC | AD,N < SB)
(MAD)~(SAB) = AN
Vay thiét dién can tim 12 t&r gilc MNAD
I11. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
Bai 1. Cho hai dudng thang song song a va b . Ménh dé sau day dung hay sai?
a) Mot duong thang ¢ cat a thi ciing cit b .
b) Mot duong thang ¢ chéo vai a thi ciing chéo vai b .
Loi gidi
2 ménh dé trén déu sai.
Bai 2. Cho hinh chdp S-ABC vadiém M thudc mién trong tam giac ABC (Hinh 17). Qua M , vé& duong
thang d song song véi SA, cit (SBC) tai N . Trén hinh v&, hdy chi rd vi tri
cia diem N va x4c dinh giao tuyén cia hai mat phang (SAC) va (CMN).
Loi gidi
Goi | la giao diém cua AM va BC. Trong mat phang (SAl),ké duong
thang d song song SAcat Sl tai N . A
Giao tuyén cua hai mat phang (SAC)va (CMN) la dudng thang di qua C T

va song song vai SA va MN .
Bai 3. Hinh chép S.ABCD c6 @¢ay ABCD Ia hinh binh hanh.
a) Tim giao tuyén cua hai mit phang (SCD) va (SAB).
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b) Lay mot diém M trén doan SA(M khac S va A), mat phang
(BCM) cat SD tai N . Tugidc CBMN I hinh gi?
Loi giai

a) Giao tuyén cia hai mat phang (SCD) va (SAB) la dudng thang di
qua S vasong song voi AB va CD.

b) Giao tuyén cia (BCM )véi (SAD)la duong thang MN song song
voi BC.

Do d6 CBMN la hinh thang.

Bai 4. Cho hinh chép S-ABCD c6 ddy Ia hinh binh
hanh. Goi | 1a trung diém coa SD. Hai mit phang
(IAC) va (SBC) cat nhau theo giao tuyén Cx. Chung
minh rang Cx//SB.

Loi giai
Mzt phang (SBC)va (SAD)giao nhau tai duong
thang d di qua S va song song véi BC. Trong mit
phang (SAD), kéo dai Al cit d tai K.
Al c(AIC) nénK (ACI)
Tacé C va K 1a 2 diém chung cia hai mit phang (SBC) va (CIA)nén CK la giao tuyén cua hai mat
phing (SBC) va (CIA).
Trong mit phang (SADK )tacé AD//SK, I la trung diém cua SD nén AD=SK.Ma AB=BD. Suyra
SK=BC.
Tacd SK//BC,SK =BC nén SBCK la hinh binh hanh.
Suy ra CK //SB hay Cx//SB.
Bai 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh, AC va BD cat nhau tai O. Goi | 14 trung diém
cia SO . Mat phang (1CD) cét SA,SB lan luot tai M,N .
a) Hay noi cach xéac dinh hai diém M va N . Cho AB=a. Tinh MN theo a.
b) Trong mét phang (CDMN), goi K 1a giao diém cua CN va DM . Ching minh SK //BC//AD.
Loi giai
a) Trong mat phang (SAC),goi M la giao &
cia Cl va SACIc(ICD) nén M <(ICD).
Trong mit phang (SBD), goi N la giao cua DI
va SB.DI (ICD) nén N e(ICD).
Tacoé MN lagiao cua (KCD) va (SAB). Ma
AB//CD nén MN//CD.
Theo dinh ly Menelaus, trong tam gidc SOA,

., SM AC Ol
taco, ——-—=
MA CO IS
M M 1 M 1
Hay S—.2.1=1. Suy ra: S_:_ Nén S_=_
MA MA 2 SA 3

Tacd MN //ABnén y=w
SA AB
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Vay MN =%a.

b) K €CN;CN < (SBC) nén K (SBC). K  DM;DM — (SAD) nén K < (SAD).

Taco S va K la hai diém chung ciia hai m3t phang (SAD) va (SBC)nén SK la giao tuyén cua hai mat
phang (SAD)va (SBC).

Ma AD//BCnén SK//BC//AD.

Bai 6. Chi ra cac dudng thang song song trong mdi hinh sau. Tim thém mét sé vi du khac vé cac duong
thang song song trong thuc té.

Léi gidi

Hinh a: Cac day dién song song vai nhau.

Hinh b: Cac mép cua vién gach lat song
song voi nhau.

Hinh c: Cac mép cua bac thang song song

Vi nhau. 3
Hinh d: Cac mép cua phim dan song song \ R g
véi nhau. .

IV. BAl TAP TRAC NGHIEM v 16

Cau 32. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?
A. Hai duong thang khong cé diém chung thi chéo nhau.
B. Hai duong thang chéo nhau thi khong c6 diém chung.
C. Hai duong thang phan biét khéng cat nhau va khéng song song thi chéo nhau.
D. Hai duong thang phan biét khong chéo nhau thi hozc ¢t nhau hoic song song.
Céau 33. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dang?
A. Hai duong thang c6 mét diém chung thi ching c6 vo sé diém chung khéc.
B. Hai duong thang song song khi va chi khi chung khong diém chung.
C. Hai duong thang song song khi va chi khi chiing khong dong phang.
D. Hai duong thang chéo nhau khi va chi khi chiang khong dong phang.
Cau 34. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?
A. Hai duong thang ciing song song véi mot duong thang thir ba thi song song véi nhau.
B. Hai duong thing cling song song voi mot duong thang thi ba thi tring nhau,
C. Hai duong thang cing song song véi mot duong thang thi ba thi song song vai nhau hoic triing nhau.
D. Hai duong thang cing song song véi mot dudng thang thir ba thi ching lan lugt nam trén hai mat phang
song song.
Cau 35. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao dung?
A. Hai duong thang chéo nhau thi ching c6 diém chung.
B. Hai duong thiang khong c6 diém chung 1 hai duong thang song song hozc chéo nhau.
C. Hai duong thang song song vai nhau khi chling & trén ciing mot mat phang.
D. Khi hai duong thang & trén hai mat phang phan biét thi hai duong thang d6 chéo nhau.
Cau 36. Cho hai duong thang chéo nhau a va b . Ly A B thuoc a va C, D thudc b . Khang dinh nao sau
day dtng khi néi vé hai duong thaing AD va BC ?
A. C6 thé song song hoic cat nhau. B. Cit nhau.
C. Song song véi nhau.  D. Chéo nhau.

Cau 37. Cho ba mat phang phan biét («), (B), () c6 (a)n(B)=d;; (B)N(r)=d,; (a)N(¥)=d,.
Khi d6 ba duong thang d,, d,, d,

A. D6i mot cit nhau. B. Po6i mot song song.

C. Bdng quy. D. P6i mot song song hozc dong quy.
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Cau 38. Trong khéng gian, cho 3 duong thing a, b, ¢, biét a//b, a va ¢ chéo nhau. Khi dé hai duong

thang b va c:
A. Trung nhau hoac chéo nhau. B. Cit nhau hoic chéo nhau.
C. Chéo nhau hoac song song. D. Song song hoac trung nhau.

Cau 39. Trong khéng gian, cho ba dudng thang phan biét a, b, ¢ trong d6 a//b . Khing dinh nao sau day
sai?

A.Néu a//c thi b//c.

B. Néu ¢ cit a thi ¢ cat b.

C.Néu Aca va Beb thi ba dudng thing a, b, AB cling & trén mot mat phang.

D. Tn tai duy nhat mot mat phang qua a va b .
Cau 40. Cho hai duong thang chéo nhau a, b va diém M & ngoai a va ngoai b . C6 nhiéu nhit bao nhiéu
duong thang qua M citca a va b ?

A. 1. B.2. C.0. D. V6 so.
Cau 41. Trong khong gian, cho 3 duong thang a, b, ¢ chéo nhau timg d6i. Cé nhidu nhat bao nhiéu duong
thang cét ca 3 duong thang dy?

A1l B.2. C.0. D. V6 sb.
Cau 42. Cho ta dién ABCD. Goi I,J lan luot la trong thm cac tam giac ABC va ABD. Chon khang dinh

dung trong cac khang dinh sau?

A. 1J song song vai CD. B. 1J song song véi AB.

C. 1J chéo CD. D. 1J cit AB.
Cau 43. Cho hinh chép S.ABCD c6 AD khong song song voi BC. Goi M, N, P,Q,R,T lan luot la trung
diém AC,BD, BC,CD, SA, SD. Cip duong thang nio sau day song song v&i nhau?

A. MP va RT. B. MQ va RT. C. MN va RT. D. PQ va RT.
Cau 44. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi 1,J,E,F lan luot 13 trung diém
SA, SB, SC, SD. Trong cac dudng thang sau, dudng thang nao khdng song song véi 13 ?

A. EF. B. DC. C. AD. D. AB.
Cau 45. Cho ta dién ABCD. Goi M, N 1a hai diém phan biét ciing thudc duong thang AB; P,Q 1a hai
diém phan biét cung thugc dudng thang CD. Xét vi tri twong dbi cua hai duong thang MP, NQ.

A. MP // NQ. B. MP =NQ.

C. MP cit NQ. D. MP,NQ chéo nhau.
Cau 46. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD I hinh binh hanh. Goi d 1 giao tuyén cua hai mat phang
(SAD)va (SBC).Khing dinh nao sau day ding?

A. d qua S vasong song vai BC. B. d qua S vasong song véi DC.

C. d qua S vasong song vGi AB. D. d qua S vasong song vai BD.
Cau 47. Cho ta dién ABCD. Goi | va J theo thir tu 1a trung diém ctia AD va AC,G la trong tam tam
gidc BCD. Giao tuyén cta hai mat phang (GIJ) va (BCD) la duong thang:

A.qua | vasong song véi AB. B. qua J vasong song véi BD.

C. qua G vasong song vai CD. D. qua G vasong song véi BC.
Cau 48. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh thang vdi cdc canh day 1a AB va CD. Goi (ACI) lan luot
la trung diém ciia AD va BC va G latrong tam cua tam gidc SAB. Giao tuyén cua (SAB) va S, SB=8. la

A. SC.

B. dudng thang qua S va song song voi AB.

C. duong thiang qua G va song song voi DC.
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D. duong thang qua G va cat BC.

Cau 49. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD Ia hinh binh hanh. Goi | 1a trung diém SA. Thiét dién cua

hinh chép S.ABCD cét béi mat phang (1BC) la:

A. Tam giac IBC.
B. Hinh thang IBCJ (J 1a trung diém SD).
C. Hinh thang IGBC (G 1a trung diém SB).
D. Tir giac 1BCD.

Cau 50. Chotirdién ABCD, M va N lan luot la trung diém AB va AC. Mat phang () qua MN cit tir
dién ABCD theo thiét dién 1a da giac (T). Khang dinh nao sau day ding?

A. (T) la hinh chir nhat.

B. (T) la tam giéc.

C. (T) Ia hinh thoi.

D. (T) 14 tam giéc; hinh thang hoac hinh binh hanh.
Cau 51. Cho hinh chép S.ABCD c¢o6 day ABCD Ia hinh thang véi day 16n AB day nho CD. Goi M, N
|an luot 1a trung diém cua SA va SB. Goi P l1a giao diém ciia SC va (AND). Goi | 1a giao diém ciia AN
va DP. Hoi tir gidc SABI Ia hinh gi?

A. Hinh binh hanh. B. Hinh chir nhat.

C. Hinh vuéng. D. Hinh thoi.
Cau 52. Cho tirdign ABCD. Cac diém P, Q lan lugt 14 trung diém ciia AB va CD; diém R nam trén

canh BC sao cho BR=2RC. Goi S la giao diém ctia mat phang (PQR) va canh AD. Tinh ti s6 g—g

A 2. B. 1. C. % D.

Cau 53. Cho ta dién ABCD vabadiém P, Q, R lan luot lay trén ba canh AB, CD, BC. Cho PR//AC va
CQ =2QD. Goi giao diém ciia AD va (PQR) la S. Chon khang dinh diing?
A. AD =3DS. B. AD=2DS. C. AS =3DS. D. AS =DS.

Wl

Cau 54. Goi G latrong tam ttr dién ABCD. Goi A’ 1a trong tdm cua tam giac BCD. Tinh ti s6 %
1
>
Cau 55. Cho tr dién ABCD trong d6 c6 tam giac BCD khong can. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua
AB, CD va G la trung diém ctia doan MN. Goi A la giao diém cua AG va (BCD). Khang dinh nao sau

A 2. B. 3. C. % D

day dung?

A. A latam duong tron tam giac BCD.

B. A la tam duong tron ngi tiép tam giac BCD.

C. A latrgc tam tam giac BCD.

D. A latrong tdm tam giac BCD.

BAI’3. })U"(‘)NG’THANG'VA MAT PHANG SONG SONG
1. TOM TA LY THUYET)] )

1. Pwong thang song song véi mat phang

Cho duong thang ava mat phang (P). Khi dé c6 thé xay ra mot trong ba truong hop sau:
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- Trudng hep 1: a va (P)co tir hai diém chung phan biét tré 1én (Hinh 2a), suy ra moi diém thuoc a déu

thuéc (P), tandi anam trong (P), ki hiéu ac(P).

- Trudng hep 2: a va (P)cé mot diém chung duy nhat A (Hinh 2b), ta n6i acét (P)tai A, ki hi¢u
an(P)=A.

- Truwong hop 3: a va (P)khong c6 diém chung nao (Hinh 2c), ta ndi asong song Vai (P), ki hi¢u
all(P).

xl o
> - - 7 -
/ / \ / / /
/ £ R / S /
J P >
ZP\ P\ 5 P\
1) b) \ c)
Hinh 2

Buong thang asong song véi mét phang (P )néu chiing khong c6 diém chung.

2. Piéu kién dé mot dwong thang song song véi mét méit phiang

Pinh li 1

Néu duong thang akhong ndm trong mat phang (P)va song song véi mot 4
dudng thang b nao d6 ndm trong (P)thi asong song véi (P).

3. Tinh chét co ban cia dudng thang va mit phang song song [
binh i 2

Cho duong thang asong song véi mat phang (P). Néu mét phang (Q)

chira a, cit (P)theo giao tuyén b thi asong song véi b .

Hé qua 1
Cho duong thang asong song véi mat phang (P). Néu qua diém M

thuéc (P)ta v& dudng thang b song song véi athi b phai ndm trong (P).

Hé qua 2

Néu hai mat phang phan biét cling song song véi mot duong thang thi
giao tuyén cuaa ching (néu c6) ciing song song véi dudng thang do.

binh i 3

Néu ava b 1a hai duong thang chéo nhau thi qua a, c6 mot va chi mot mat phang
song song vai b .

Il. DANG TOAN THUONG GAP

Hinh 13

DANG 1. CHUNG MINH PUONG THANG SONG SONG MAT PHANG
1. PHUONG PHAP

, DL: Néu DT d khong chiratrong MP (&) | d z () ¢
(13ach va song song Vvéi PT d’ chira trong MP | d||d"  t=d || () /
(a) thi BT d song song voi MP (a). d'c(a) A ’
2.VIDU

Vi du. Cho hinh chép S.ABCD c6 déy 14 hinh binh hanh ABCD. Goi M, N lan luot la trung diém cua
SB, SC. Chttng minh: AB||(SCD) va MN ||(SAD)
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Giai.
Ta cé:
AB  (SCD)
AB| CD = AB||(SCD)
CDc(SCD)
Ta c0:
MN « (SAD)
MN || BC || AD = MN || (SAD)
AD c (SAD)

S

SONG VOl MOT PUONG THANG
1. PHUONG PHAP

Tim 1 diém chung cia 2 mat
phdng va ching té trong mat | (1 €(a)n(B)

Cach phéng nay co Chl:t’-a { dwd;ng ac(a)

3 tr_lang song song Vo mat phang
kia=> Giao tuyen la duwong all(ﬂ)
thang di qua diém chung va | = (a)n(B)=Ix(Ix]la)
song song dwong thang do.

2.VIDU

Vi du. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua
SD, SC. Goj () la mit phang qua MN va song song BC . Xac dinh thiét dién cua (&) va hinh chop.
Giai
. (a)N(SCD)=MN
N e(a)n(SBC)
(a)lIBC
BC (SBC)

- = (@)n(SBC)=NP (NP||BC, P<SB)

P < (ar)(SAB)
AB||CD || MN

AB c (SAB), MN  («)

= (a)<c(SAB)=PQ (PQI| AB,Q € SA)

O
- (@) (sAD)=QM
Vay thiét dién can tim 13 hinh binh hanh MNPQ

I11. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
Bai 1. Cho hinh chép S.ABCD, ¢ay ABCD Ia hinh binh hanh c6 O 1a giao diém hai duong chéo. Cho M

1a trung diém cua SC .
a) Chimg minh dudng thing OM song song véi hai mét phang (SAD) va (SBA).

b) Tim giao tuyén cia hai mét phang (OMD) va (SAD).

2023-2024 22 0983.900.570




o
%/“ QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN Vo Cong Truong
Loi giai

a) Trong tam giac SAC,0 va M lan luot 13 trung diém cua AC va SC
nén OM//SA.

Ma SAc(SAD);SAc(SBA).

Nén OM //(SAD), OM //(SBA).

b) Hai m3t phang (SAD)va (OMD) c6 SA//OM nén giao tuyén cua
hai mat phang 1a duong thing di qua D song song voi SA va OM.

Bai 2. Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF khong nam trong cling
mot mat phang. Goi O va O lan luot la tdm cua ABCD va ABEF .

a) Chimg minh dudng thing OO’ song song véi cac mét phang (CDEF ),( ADF) va (BCE).

b) Goi M va N Ian luot la trung diém cua AF va BE. Chung minh MN //(CDFE).

c) Tim giao tuyén cua hai mat phang (OMN ) va (ABCD).

Loi giai
a) Trong tam giac FBD, O va O’ lan luot Ia trung diém cia BD va . E

BF nén OO'//FD. Ma FDc(EFDC),FD<(ADF) nén RN

00" /(EFDC), 00" /( ADF). RS
Trong tam giac AEC,0 va O' lan luot 1a trung diém cua AE va ‘\ /,’ : \\.\

AC nén O'/EC. )ef____ll___.-_:; B
Ma EC —(BCE) nén OO /(BCE). AN
b) Trong hinh binh hanh ABEF ¢6 M, N I4n luot 1a trung diém cua S 7T o~

AE va BF nén MN //EF //AB. S c

Ma EF —(CDFE) nén MN //(CDFE).

c) Hai mt phang ( OMN) va (ABCD) c6 diem O chung, MN//AB nén giao tuyén ciia hai mat phang
1a duong thang di qua O va song song Vi AB.

Bai 3. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh va mot diém M di dong trén canh AD .
Mot mat phang (er) qua M, song song véi CD va SA, cat BC,SC,SD lan luot tai N,P,Q.

a) MNPQ 12 hinh gi?

b) Goi | =MQA NP . Chiang minh riang | ludn ludn thuoc mot dudng thang cd dinh khi M di dong trén
AD.

Loi giai

a) CD//(a), (SCD)chta CD cit («) tai PQ nén PQ//CD,
CD//(c),(ABCD) chira CD cit (o) tai MN nén MN//CD.

Suy ra MN//PQ.

b) Mt phang (SBC) va (SAD) giao nhau tai duong thang di qua S
va song song vsi BC va AD. | e NP,NP —(SBC) nén | €(SBC)

| eQM,QM —(SAD) nén | (SAD).

Do d6 | 1a diém chung cua hai mat phang (SBC)va (SAD)nén |
nam trén giao tuyén caa hai mat phang do.

Suy ra | nam trén duong thang di qua S va song song véi BC .
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Bai 4. Cho tir diégn ABCD vadiém M thudc canh AB. Goi () |2 mit phang qua M, song song véi hai

duong thang BC va AD. Goi N,P,Q lan luot 1a giao diém ciia mat phang («) véi cac canh AC,CD va

DB.
a) Chieng minh MNPQ Ia hinh binh hanh.
b) Trong truong hop nao thi MNPQ Ia hinh thoi?
Loi giai
a) («)//BC,BC =(ABC) va () cat (ABC) tai MN nén MN//BC.
(a)//BC,BC —(BCD) va () cit (BCD) tai PQ nén PQ//BC.
M

Suy ra: MN//PQ.
(e)//AD, AD c (ABD) va () cét (ABD) tai MQ nén MQ//AD.
(e)//AD, AD —(ACD) va () cat (ACD) tai NP nén NP//BC.

Suy ra: MQ//NP.
Do d6, MNPQ Ia hinh binh hanh.
b) MNPQ Ia hinh thoi khi MN = NP .
., MN AN NP CN MN CN
Ta co: = ; = hay = .
BC AC AD AC AD AC
va AN CON o MN L MN
AC BC AD
AD.BC

AC
Bai 5. Cho hinh chép S.ABCD c¢o6 ddy ABCD Ia hinh thang, day Ién AB. Goi M Ia trung diém cua

Suy ra: MN = :
AD +BC
CD,(P) lamit phang qua M song song véi SA va BC . Tim giao tuyén cia (P) véi cac mét caa hinh chop

Léi giai

S.ABCD.
Qua M ké duong thang song song véi BC cit .
AB tai N . NN
Qua N ké duong thang song song véi SA cat [N T
AB tai P. [0\ ~_,
Qua P ké duong thang song song véi BC cit RN P
i II ', -‘f I, H.‘\"m
SC tai Q. AN S
Mzt phiang (MNPQ)c6 MN//SB,NP//SA n [ X P P
< M A n M [ _.“": e ] -
mat phang (MNPQ)la mat phang (P). | / __5‘?\ /””’
cia  (P) v LT NS
v/ c
S T

Giao tuyén
(ABCD),(SAB),(SBC),(SCD) lan luot la |
[ I
/” f"rlf /
£/ /

MN, NP, PQ va QM
Trong mat phang (ABCD), goi E la giao diém
cia MN va AD. [/
Trong mat phing ( ACD), goi F la giao diém _f

|II-.I,-".lllll
4

cua MQ va SD.
Taco: E va F 1a hai diém chung caa mat phang
(P) va (SAD) nén giao tuyén cia (P) véi (SAD)
0983.900.570
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Bai 6. M6 ta vi tri twong dbi cua cac duong
thang a,b,c,d,e véi mat phang (P) la mat trusc
cua toa nha (Hinh 19).
Loi gidi
Buong thang a,e nam trong mét phang (P).

Puong thiang b,c song song véi mat phing
(P)-
Duong thang d cit mat phang (P).

Hinh 19
Cau 56. Cho duong thang a va mat phang (P) trong khdng gian. C6 bao nhiéu vi tri trong ddi cua a va
(P)?
A. 2. B. 3. C. 1. D. 4.
Cau 57. Cho hai duong thang phan biét a, b va mat phing (a). Gia st a/b, b//(«). Khi dé:
A. a//(a). B.ac(a).
C. a cit (). D. a//(a) hoic ac(a).
Cau 58. Cho hai duong thang phan biét a, b va mat phing (a). Gid st a//(«), b<(a). Khi do:
A. a//b. B. a, b chéo nhau.
C. a//b hoic a, b chéo nhau. D. a, b cét nhau.

Cau 59. Cho duong thang a nam trong mat phang (a). Gia sit b & («) . Ménh dé nao sau day ding?

A.Néu b//(a) thi bj/a.

B.Néu b cat (o) thi b cat a.

C.Néu b//a thi bj/(a).

D. Néu b cit (a) va () chia b thi giao tuyén cua (&) va (3) 1a dwong thang cit ca a va b.
Cau 60. Cho hai duong thang phan biét a, b va mit phang («). Gia sir a//(«) va b//(«). Ménh dé nao
sau day dang?

A. a va b khong c6 diém chung.

B. a va b hoac song song hoac chéo nhau.

C. a va b hoic song song hozc chéo nhau hoic cit nhau.

D. a va b chéo nhau.

Cau 61. Cho d//(«), matphang () qua d cit (er) theo giao tuyén d’. Khi do:

A. d/d". B.d catd'. C.d vad chéonhau. D.d=d"
Cau 62. C6 bao nhiéu mat phang song song véi ca hai duong thang chéo nhau?
A. L. B. 2. C. 3. D. Vo sb.

CAu 63. Cho hai duong thang chéo nhau a va b . Khang dinh nao sau day sai?
A. C6 duy nhat mot mat phang song song véi a va b.
B. C6 duy nhat mot mat phang qua a va song song vaéi b.
C. C6 duy nhat mot mat phang qua diém M , song song voi a va b (vé6i M 1a diém cho truéc).
D. C6 vb sé duong thiang song song vai a va cét b.
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Cau 64. Cho ba dudng thang doi mot chéo nhau a, b, c. Goi (P) 1a mat phang qua a, (Q) la mat phang
qua b sao cho giao tuyén cua (P) va (Q) song song véi ¢. C6 nhiéu nhat bao nhiéu mat phang (P) va
(Q) théa man yéu cau trén?

A. Mot mt phang (P), mot mat phang (Q). B. Mot mt phang (P), vd s6 mat phang (Q).

C. Mot mit phang (Q), vo sé mét phang (P). D. V6 s6 mat phang (P) va (Q).
Cau 65. Cho hinh chop tt gidc S.ABCD . Goi M va N lan luot 1a trung diém caa SA va SC. Khang dinh

nao sau day dung?

A. MN ||(ABCD) B. MN ||(SAB) C. MN|(SCD) D. MN|(SBC)
Cau 66. Cho hinh chép S.ABCD c6 d4y ABCD la hinh binh hanh, M va N 1a hai diém trén SA, SB sao
cho M _ SN _1 /i tri twomg déi gizia MN va (ABCD) la:
SA SB 3
A. MN nim trén mp (ABCD). B. MN cit mp (ABCD).
C. MN song song mp (ABCD). D. MN va mp (ABCD) chéo nhau.

Cau 67. Chotirdién ABCD. Goi G latrong tdm cua tam giac ABD, Q thudc canh AB sao cho
AQ=20B, P latrung diém cia AB. Khang dinh nao sau day dung?

A. MN //(BCD). B. GQ//(BCD).

C. MN cit (BCD). D. Q thuéc mat phang (CDP).
Cau 68. Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF khdng cting nam trong mét mit phang. Goi O, O, lan
luot 12 thm cua ABCD, ABEF. M 14 trung diém cua CD. Khang dinh nio sau day sai?

A. 00, //(BEC). B. 00, //( AFD).

C. 00, //(EFM). D. MO, cit (BEC).
Cau 69. Cho tadién ABCD. Goi M, N, P, Q, R, S theo thir ty 1a trung diém cta cac canh
AC, BD, AB, CD, AD, BC. Bén diém nao sau day khong dong phang?

A P,QR,S. B.M,P,R,S. C.M,R, S, N. D. M, N, P, Q.
Cau 70. Cho trdign ABCD. Goi H la mot diém nam trong tam giac ABC, () a mat phang di qua H
song song véi AB va CD. Ménh dé nao sau day dung vé thiét dién cua () cua tir dien?

A. Thiét dién 1a hinh vuéng. B. Thiét dién 1a hinh thang can.
C. Thiét dién Ia hinh binh hanh. D. Thiét dién 1a hinh chit nhat.
Cau 71. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD Ia hinh thang c4n day 16n AD. M, N lan luot |2 hai trung

diém cua AB va CD. (P) lamit phang qua MN va cat mat bén (SBC) theo mot giao tuyén. Thiét dién
cua (P) va hinh chop la

A. Hinh binh hanh. B. Hinh thang. C. Hinh chir nhat. D. Hinh vuéng
Cau 72. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD Ia hinh binh hanh tdm O. Goi M 1a diém thudc canh SA
(khéng tring véi S hodc A). (P) la mat phang qua OM va song song véi AD. Thiét dién cua (P) va

hinh chop la
A. Hinh binh hanh. B. Hinh thang. C. Hinh chir nhat. D. Hinh tam giac.
Cau 73. Cho ta dién ABCD. Goi I, J lan lugt thuoc canh AD, BC sao cho IA=2ID va JB=2JC. Goi

(P) lamat phang qua 1J vasong song véi AB. Thiét dién cua (P) va te dign ABCD la
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A. Hinh thang. B. Hinh binh hanh. C. Hinh tam giéc. D. Tam giac déu.
BAI 4. HAl MAT PHANG SONG SONG

| TOM TAT LY THUYET]

1. Hai mat phang song song

Cho hai mt phang (P)va (Q), c6 thé xay ra mot trong ba truong hop: =

- Truong hep 1: (P)va (Q) c6 ba diém chung khong thang hang, ta ndi hai A1 ' 7
mit phing (P)va (Q) tring nhau, ki higu (P)=(Q). A

- Trwong hep 2: (P)va (Q) phan biét va c6 mot diém chung, ta noi (P)va ‘&/’{x : f: - /_,7
(Q) cét nhau theo giao tuyén d di qua diém chung, ki hiéu (P)\(Q)=d. 3

Truong hep 3: (P)va (Q)khéng c6 bét ki diém chung nio, nghia la i r

(P)N(Q)=2, ta néi (P)va (Q)song song vai nhau, ki hiéu (P)//(Q)hoac
—

(Q)/1(P). A

Hai mat phang duoc goi 1a song song véi nhau néu chung khong c6 diém chung.

2. Piéu kién @é hai mat phiang song song

pinh li 1

Néu hai mét phang ( P)chira hai dwong thang a, b cit nhau va hai duong thang

/ ~ /’?‘;

d6 song song v6i mat phang (Q)thi (P)song song véi (Q).

Chu y: Chang han A, B,C khong thang hang va AB//MN va AC//MP thi
(ABC)//(MNP).

3. Tinh chat ciaa hai mat phang song song

binh i 2

Qua mot diém nam ngoai mot mat phang cho trude ¢6 mot va chi mot mat
phang song song véi mat phang do.

binh i 3

Cho hai mit phang (P)va (Q)song song véi nhau. Néu (R)cat (P)thi cat

(Q) va hai giao tuyén cua chting song song véi nhau.

4. Pinh i Thales trong khong gian

Dinh li 4 (Pinh li Thales)

Ba mat phang d6i mot song song chan trén hai cat tuyén bat ki cac doan thang
tuong tng ti I€.

5. Hinh lang tru va hinh hgp

Hinh lang tru

Cho hai mgt phang (P)va (P') song song véi nhau. Trén (P)cho

da giac 16i AA,...A . Qua cac dinh cia da gidc nay, ta v& cac duong

thing song song véi nhau va cét (P') lan luot tai A, A,,..., A,". Hinh

tao bai cac hinh binh hanh AA A AL AAAA ..., A AA A va hai
da giac AA..A,AA ..Agoi la hink ling tru, ki hiéu
AA..AAA A

Hinh lang try AA,..A,. A A ..A tagoi:

- Hai da giac AA,..A, A'A...A | hai mgr ddy nam trén hai mat
phang song song;
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- Cacdiém A, A,,...,A, A A ... A lacac dinh;
- Cac hin binh hanh AA A, A, AAAA, ... A AA A lacac mat bén;
- Cac doan thang AA,AA, ..., A A 'la cac canh bén. Céc canh bén song song va bang nhau.
- Céc canh cua hai da giac 1a cac cgnh ddy. Céc canh day tuong ng song song va bang nhau.
Chuy: Hinh lang tru c¢6 day la tam giac, tir giac, ngii giac, ... twong tng dwoc goi la hinh lang tru tam giéc,
hinh lang tru t& giac, hinh lang tru ngii giac, ...
Hinh hép
Hinh hép 1a hinh lang tru c6 day 1a hinh binh hanh. B
Trong mai hop co: | A,
- Sau mat 1a sau hinh binh hanh. M3i mat déu c6 mot mat song song N “x,\
vé6i n6. Hai mit nhu thé goi 1a hai mar doi dign:; \ N
- Hai dinh khdng cing nam trén mot mit goi 13 hai dinh déi dién; \ ‘\1){ .
- Poan thang néi hai dinh d6i dién goi 1a dwong chéo; \ ! :
- B6n duong chéo cét nhau tai trung diém caa mdi duong. ’ Hinh 16

1. DANG TOAN THUONG GAP

DANG 1. CHUNG MINH HAI MAT PHANG SONG SONG

1. PHUONG PHAP

| BL: Néu MP nay c6 chira 2 BT | (@) 28D
Céach

a,bc ()
HQ: Néu MP nay c6 chita 2 BT | g ~b = |
Cach | cat nhau lan lwot song song 2 BT .

: alla =
2 chiza trong MP kia thi hai MP I (@)1l (A)
song song nhau.

b|lb'
a'b'c(p)

1 cdt nhau cling song song véi MP | anb=1 = (a) |l ()
kia thi hai MP song song nhau. a, bl (ﬂ) /
/ i
/ |
@ b

DANG 2. CHUNG MINH PUONG THANG SONG SONG VOl MAT PHANG

Cach | PL: Néu 2 MP song song thi mei DT nam | d < () =d (B
2 trong MP nay déu song song véi MP kia. | () || (5)

/B/
/“
o
2.VIDU

Vi du 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 déy 1a hinh thang ABCD, AD 11 BC . Goi O 1a giao diém cia AC, BD
va M, N, P lan luot 13 trung diém cua cac canh SB, SC, SD.

a) Chizng minh (MNO)11(SAD).

b) Ching minh AM ||(NOP).

Giai

a)Ta co:
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MN, NO = (MNO)

MN N"NO =N

MN[[BC||[AD = (MNO)|(SAD)
NO || SA

AD, SAc(SAD)

b)Ta co:

PO, NO = (MNO)

PONNO=0

PO || SB = (NOP)|(SAB)
NO || SA
SA, SB —(SAD)

Ma AM c(SAB) nén AM ||(NOP)

I11. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
Bai 1. Trong mat phang (P) cho hinh binh hanh ABCD. Ta dung c4c nira duong thang song song véi

nhau va nam vé mot phia doi véi (P) lan lugt di qua cac diém A,B,C,D. Mot mat phang (Q) cét bon nira

duong thang noéi trén tai A',B’,C’,D’. Chirng minh rang: AA’+CC' = BB'+ DD’
Loi giai

Dé dang ching minh duoc:

(ABB'A")||(CDD'C') va (ADD'A’)|| (BCB'C').

Mit phang (A'B'C'D’) cit hai mat phang song song
(ABB'A’) va (CDD'C’) lan luot theo 2 giao tuyén A'B’ va CD'
nén AB'||CD.

Mit phang (A'B'C'D’) cit hai mat phang song song
(ADD'A’) va (CBB'C’) lan luot theo 2 giao tuyén A'D’ va CB'
nén AD'||CB'.

Suy ra A'B'C'D’ 14 hinh binh hanh, nén A'C’ cit B'D’ tai
trung diém O".
Goi O’ lagiao cua AC va BD.

Trong hinh thang ACC'A'c6 OO 'la duong trung binh nén AA'+CC'=200".

Trong hinh thang BDD'B'cé OO’ 1a duong trung binh nén BB'+ DD' = 200",

Viay AA'+CC'=B'B+DD’.

Bai 2. Cho hinh chép S.ABCD , day ABCD la hinh binh hanh c6 O 1a giao diém cta hai duong chéo. Goi
M, N lan luot 1a trung diém cua SA,SD.

a) Ching minh ring (OMN )/ /(SBC).

b) Goi E la trung diém cua AB va F lamot diém thuoc ON . Ching minh EF song song véi (SBC).

Léi giai
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a) Trong tam giac SBD c6 ON 1la duong trung binh nén ON //SB. S

Suy ra MN //(SBC).

Trong tam giac SAD c¢6 MN la duong trung binh nén MN//AD
.Ma AD//BC nén MN//BC . Suy ra MN//(SBC).

Mat phang (OMN )chira hai duong thang cit nhau MN va ON
cung song song véi (SBC)

Do d6, (OMN)//(SBC).

b) Trong tam giac ABC c6 OE 1a duong trung binh nén OE //BC
. Suy ra OE//(SBC).

Ma (OMN)//(SBC)nén E e(OMN).

Tac6: (OMN)//(SBC); EF —(OMN) nén EF//(SBC).

Bai 3. Cho hai hinh vuéng ABCD va ABEF ¢ trong hai mat phang khac nhau. Trén cac duong chéo AC
va BF lan luot lay cac diém M, N sao cho AM =BN . Cac duong thang song song voi AB vétir M, N lan
luot cat AD, AF tai M’,N’.

a) Ching minh (CBE)//( ADF ).b) Chiing minh (DEF)//(MNN'M’).

Léi giai

a) Tacé AD//BC nén AD//(BEC).

AF /IBE nén AF //(BEC).

Mit phang (ADF )di qua hai duong thang cit nhau AD va AF
cung song song véi (CBE) nén (ADF)//(CBE).

b) Vi ABCD va ABEF Ia hinh vudng cd canh bang nhau nén
AC =BF.

Trong tam giac ADC ¢6 MM //CD nén AMT_ AM
AD AC

AN’ BN /
BF D C

Trong tam gidc ABF c¢6 NN '//AB nén

Ma AM =BN nén i'\; =%.Suy ra M'N'//DF nén M'N"//(DEF).

Tacé MM //AB//EF nén MM //(DEF).
Mat phang (MNN 'M ') chira hai duong thang cat nhau MM ' va M'N’ ciing song song véi (DEF).
Do d6,(MNN'M ")/ /(DEF).
Bai 4. Cho hinh hop ABCD-A'B'C'D’. Goi G, va G, lan luot 1 trong tAm cua hai tam gidc BDA' va
B'D'C . Chung minh G, va G, chia doan AC' thanh ba phan bang nhau.
Lo giai
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Goi O 1a giao diém cua AC va BD,0'la giao
diémcua A'C'va B'D', | 1a giao diém cua AC'va
A'C .Do ACC'A'la hinh binh hanh nén | Ia trung
diém cua A'C.

- . A'G 2
G, la trong tdm tam giac BDA' nén L=—,
AO 3

., , . . A'G, 2
Tam giac AA'Ccd A'O latrungtuyen, L=—
AO 3

nén G, latrong tdm cua tam giac AA'C.
Ma 11a trung diém A'C nén G eAlva
AG, =EAI :
3
X 1,cia 1,
Ma Al :EAC nén AGlngC .

, 1
Tuong ty tacd C'G, :§AC'.

Suy ra G,,G,chia AC thanh 3 doan thang bang nhau.
Bai 5. Pé lam mot khung 1dng dén kéo quan hinh
lang tru luc giac ABCDEFA'B'C'D'E'F’, Binh gan hai L - o
thanh tre AD,, F,C, song song véi mat phang day va cat ' " '
nhau tai O, (Hinh 19). 16 |

a) Xac dinh giao tuyén cia mp(AD,, F,C,) Véi cac

mat bén cua lang try. | 0
b) Cho biét A'/A =6AA va AA'=70 cm. Tinh CC, TR
va CC'. \ > :
Loi giai ‘
a) Do mat phang (AC,D,F,) chtra hai duong thang

-
.
~

Hinh 19

cat nhau AD, va C,F, va ciing song song véi mat phang (ABCDEF)

Nén (AC,D,F,)//( ABCDEF). o c:

Goi B,,E, lan luot I3 giao cua mat phang (AC,D,F;) véi BB va
EE". - ’ - ) “_9 6l

Ta c6 giao tuyen cua (AC,D,F,) vai cac mat bén cua lang tru la | Y /.«( '
AB,,BC, CD, DE, EF,FA 4 : ' 4D

b) Taco: A'/A =6AA;AA =70 nén AA =10. 2 C

Do (ACC' A")cat hai mat phang (AC,D,F,)//( ABCDEF) lan luot tai AC, va AC nén AC,//AC.

Ma AA //CC, nén ta giac AAC,C la hinh binh hanh.

Suyra CC, =AA =10

Ma C'=AA =70

Nén C,C'=70-10=60

IV. BAl TAP TRAC NGHIEM

Cau 74. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?
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A. Hai mit phang khong cit nhau thi song song.
B. Hai mit phing cling song song véi mot duong thang thi cit nhau.
C. Qua mét diém nam ngoai mot mat phing cho trude c6 duy nhit mot mat phang song song véi mit phing
do.
D. Qua mét diém nam ngoai mot mit phang cho truéc ¢ vo sé mat phiang song song véi mat phing do.
Cau 75. Trong cac diéu kién sau, diéu kién nao két luan mp(a) // mp(,B)?

A. () [r)va(B)/(r)(¥) 1amat phang nao do).
B. («)/ava(a)//b véi a,b 1a hai duong thang phan biét thuoc (3).
C.(a)/ava(

D. (a)//ava (a) /b véi ab la hai duong thang cat nhau thuoc (5).

Cau 76. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?
A. Néu mat phang () // () thi moi dwong thang nam trong (er) déu song song véi (A).

) //b véi a,b 1a hai duong thang phan biét cling song song véi ().

B. Néu hai mat phang (&) va () song song véi nhau thi bat ki duong thang nao nam trong (a) ciing
song song Vi bat ki duong thang nao nam trong (3).

C. Néu hai duong thang phan biét a va b song song lan luot nam trong hai mat phang () va () phan
bigt thi (a) /().

D. Néu dudng thang d song song véi mp(cr) thi nd song song véi moi duong thang nam trong mp(«).
Cau 77. Cho hai mat phang song song (&) va (), dudng thang a // (). C6 may vi tri twong doi cia a
va ().

A. 1l B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 78. Cho hai mat phang song song (P) va (Q). Hai diém M, N lan luot thay doi trén (P) va (Q).
Goi | 1a trung diém cia MN. Chon khing dinh ding.
A. Tap hop céc diém | 1a duong thang song song va cach déu (P) va (Q).
v

B. Tap hop céc diém | 1a mat phiang song song va cach déu (P) va (Q).
C. Tap hop cac diém | 1a mot mat phang cét (P).
D. Tap hop cac diém | 1a mot duong thang cét (P).
Cau 79. Trong céc diéu kién sau, diéu kién nao két luan duong thang a song song véi mat phang (P)?
A a/bvabc(P).  B.a/bvab/(P).
C.a//(Q)va(Q)/(P). D. ac(Q) va bc(P).

Cau 80. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao ding?
A.Néu (a)//(B) va ac(a),bc(p) thi a//b.
B.Néu («) //(B) va ac(a),bc(p) thi a va b chéo nhau.
C.Néu a//b vaac(a),bc(p) thi (a)/(B).
D. Néu (y)(a)=a,(y)n(B)=b va (a)/(B) thi a//b.
Cau 81. Cho dudng thing a = mp(P) va duong thang b = mp(Q). Ménh dé nao sau ddy dung?
A (P)/(Q=2/b B a/b=(P)/(Q)
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C.(P)/(Q)=a/(Q)vab(P). D. a va b chéo nhau.
Cau 82. Hai duong thang a va b nam trong mp(«). Hai duong thang a' va b’ nam trong mp( ). Ménh

deé nao sau day dung?

A Néuaja vab /b th(a)/ ()

B.Néu () /(B) thiaja vabb.

C.Néu a /b vaa /b thi(a)/(B).

D.Néuacith vaaja,b/b th (@) ) (B).
Cau 83. Cho hai mat phang (P) va (Q) cét nhau theo giao tuyén A. Hai duong thang p va q lan luot
nam trong (P) va (Q). Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?

A. p va q cit nhau. B. p va g chéo nhau.

C. p va g songsong.  D. Cabaménh dé trén déu sai.
Cau 84. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 @ay ABCD Ila hinh binh hanh tdm O. Goi M, N, P theo thi tu la
trung diém cua SA, SD va AB. Khing dinh nao sau ddy dung?

A. (NOM) cat (OPM). B. (MON)//(SBC).

C. (PON)(MNP) = NP. D. (NMP)//(SBD).
Cau 85. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tdm O. Tam giac SBD déu. Mot mat
phang (P) song song véi (SBD) va qua diém | thudc canh AC (khdng tring véi A hodc C). Thiét dién
cua (P) va hinh chép Ia hinh gi?

A. Hinh hinh hanh. B. Tam giac can. C. Tam giac vubng. D. Tam giac déu.
Cau 86. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. Hinh lang try ¢ cac canh bén song song va bang nhau.

B. Hai mit day cua hinh lang try nam trén hai mat phang song song.

C. Hai d4y cua lang tru 1 hai da giac déu.

D. Cac mat bén cua lang tru la c&c hinh binh hanh.
Cau 87. Trong cac ménh déu sau, ménh dé nao sai?

A. Céc canh bén cua hinh lang try bang nhau va song song vai nhau.

B. C&c mat bén cua hinh lang tru l1a c&c hinh binh hanh.

C. Cac mat bén cua hinh lang try 1a cac hinh binh hanh bing nhau.

D. Hai day ctia hinh lang try 14 hai da giac bang nhau.
Cau 88. Trong cc ménh déu sau, ménh dé nao sai?

A. Trong hinh chép cut thi hai day 1a hai da giac c6 cac canh twong (rng song song va céc ti s6 cac cap canh
tuong tng bang nhau.

B. Cac mat bén cua hinh chdp cut la cc hinh thang.

C. Cac mat bén cua hinh chop cut la cac hinh thang can.

D. Pudng thing chira cac canh bén caa hinh chdp cut dong quy tai mot diém.
Cau 89. Cho hinh ling try ABC.A'B'C". Goi M, N lan luot 1a trung diém ciia BB’ va CC'. Goi A la giao
tuyén ciia hai mat phang (AMN) va (A'B'C’). Khing dinh nao sau dy dung?

A. A/ AB. B. A// AC. C. AJ/ BC. D. A/ AA.
Cau 90. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C". Goi H 1a trung diém cua A'B’. Puong thdng B'C song song véi
mit phang nao sau day?

A. (AHC'). B. (AAH). C. (HAB). D. (HA'C).
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Cau 91. Cho hinh ling try ABC.A'B'C’. Goi H la trung diém ciia A'B’. M3t phang (AHC') song song véi
duong thang nao sau day?

A. CB'. B. BB C. BC. D. BA"
Cau 92. Cho hinh lang try ABC.AB,C,. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao sai?

A. (ABC)/I(ABC,). B. AA/I(BCC,)).

C. AB//(ABC,). D. AAB,B la hinh chix nhat.
Cau 93. Cho hinh hop ABCD.AB,C,D,. Khing dinh nao dudi day la sai?

A. ABCD Ia hinh binh hanh.

B. Cac duong thang AC, AC,, DB,, D,B ddng quy.

C. (ADDA)//(BCCB,).

D. AD,CB la hinh chit nhat.
Cau 94. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ c6 cac canh bén AA', BB', CC’, DD'. Khing dinh nao du6i day
sai?

A. (AAB'B)//(DD'C'C).B. (BA'D')//(ADC').

C. A'B'CD la hinh binh hanh. D. BB'D'D la mét tur giac.
Cau 95. Néu thiét dién ctia mot lang tru tam giac va mot miat phang 1a mot da giac thi da giac d6 c6 nhiéu
nhat may canh?

A. 3 canh. B. 4 canh. C. 5 canh. D. 6 canh.
Cau 96. Néu thiét dien caa mot hinh hop va mot mat phang 1a mot da giac thi da gidc d6 co nhiéu nhat may
canh?

A. 4 canh. B. 5 canh. C. 6 canh. D. 7 canh.
Cau 97. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Goi | 1a trung diém ciia AB. Mat phang (IB'D’) cét hinh hop
theo thiét dién 1a hinh gi?

A. Tam giéc. B. Hinh thang. C. Hinh binh hanh. D. Hinh ch@ nhat.
Cau 98. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Goi («) la mit phang di qua mot canh cua hinh hop va cét hinh

hop theo thiét dien 1a mot tir gic (T). Khang dinh nao sau ddy khong sai?
A. (T) la hinh chir nhat.
B. (T) la hinh binh hanh.
C. (T) lahinh thoi.
D. (T) la hinh vuéng.
BAI 5. PHEP CHIEU SONG SONG

I. TOM TAT LY THUYET]

1. Khai niém phép chiéu song song
Phép chiéu song song thudng ding dé biéu dién cac hinh trong khdng gian 1én mot mat phang.
Trong khdng gian, cho mat phang (P)va duong thang | cat (P). V6i

Phuong chi¢u
mdi diém M trong khong gian, vé mot duong thang di qua M va song 'l I\
song hogc triing véi |. Duong thang nay cat (P)tai M. Phép cho twong

— — .4

tng mdi diém M trong khdng gian véi diém M trong (P)dugc goi la A/ \ M\
phép chiéu song song 1én mgt phang (P)theo phuong | . - \

Mat phiang chicu

Hinh 1
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Mat phang (P)duoc goi la mgt phang chiéu va duong thang | duoc goi 1a phuong chiéu ciia phép chiéu

song song noi trén.

Phép chiéu song song theo phuong | con duoc goi tit 1a phép chiéu theo phwong | .

Piém M’ goi 1a @nh cia diém M qua phép chiéu theo phuong | .

Cho hinh H trong khéong gian. Ta goi tap hop H'cac anh M cua tat ca nhimg diém M thudc H qua phép
chiéu song song theo phuong | 1a hinh chiéu song song cua H 1én mt phang (P).

2. C4c tinh chat co ban caa phép chiéu song song

Duéi day ta chi xét anh cua cac duong thang, tia, doan thang khong song song véi phuong chiéu.

Tinh chadt 1

Hinh chiéu song song cia mot duong thang 1a mot dudng thang. Hinh chiéu song song cua mot doan thang
la mot doan thang. Hinh chiéu song song cia mét tia la mot tia.

Tinh chat 2

Hinh chiéu song song cua hai duong thing song song 14 hai dudng thang song song hozc tring nhau.

Tinh chdt 3

[JPhép chiéu song song bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va khong 1am thay doi thir tu
ba diém do.

[JPhép chiéu song song khong lam thay doi ti s6 d6 dai cia hai doan thang nam trén hai dudng thang song
song hoac trung nhau.

Hinh 6

3. Hinh biéu di&n ciia mot hinh khong gian

Hinh biéu dién caa mot hinh H trong khdng gian 1a hinh chiéu song song ciia H trén mot mat phang theo
mot phuong chiéu nao d6 hodc hinh dong dang vai hinh chiéu do.

Chu y: Dya theo tinh chét ciia phép chiéu song song, ta phai tuan theo mot sé quy tic khi vé hinh biéu dién,
chang han nhu:

a) Néu trén hinh H c6 hai doan thang nam trén hai duong thang song song (hoic tring nhau) thi ching
duoc biéu dién bang hai doan thang nam trén hai duong thang song song (hozc tring nhau) va ti s6 d6 dai cua
hai doan thang nay phai bang ti s6 d6 dai cta hai doan thang tuong tng trén hinh H .

b) Néu hinh phang nam trong mot mat phang khong song song véi phuong chiéu thi

[JHinh biéu dién caa mot duong tron thuong la mét elip.

[JHinh biéu dién cia mot tam giac (vudng, can, déu) la mot tam giac.

[JHinh biéu dién caa hinh vudng, hinh chir nhat, hinh thoi, hinh binh hanh I hinh binh hang.

I1. DANG TOAN THUONG GAP

DANG 1. VE HINH BIEU DIEN CUA MOT HINH TRONG KHONG GIAN

1.PHUONG PHAP

Pé v& hinh biéu didn caa mot hinh trong khong gian, ta can chd y mot s6 diém sau:

- Néu trén hinh H c6 hai doan thang ciing phurong thi trén hinh H’ hinh chiéu cta hai doan thang d6 phai
cung phuong.

- Trung diém caa mot doan thang c6 hinh chiéu 1a trung diém cta doan thang hinh chiéu.

- Trong tam giac c6 mot goc tu, ta can chu ¥ chan duong cao ké tir dinh cua géc nhon khéng nam trén canh
dbi dién ma nam ¢ trén phan kéo dai cua canh ay.

- Mét goc bat ki ¢6 thé biéu dién cho moi géc (nhon, vudng, tu).

- Mot tam gi4c bat ki 6 thé 1a hinh biéu dién ciia moi tam giac (can, déu, vudng).
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- Hinh binh hanh c6 thé dung Iam hinh biéu di&n cho céc hinh c6 tinh chat caa hinh binh hanh (vudng, thoi,
chir nhat,...)
- Mot dudng tron duoc biéu didn bai mot duong elip hodc mot duang tron, hodc dic biét c6 thé 13 mot doan

thang.
2.VIiDU
Vi du 1. V& hinh biéu dién cia tam giac ABC c6 goc A tii, dudng cao BH.
Giai
Xem hinh vé sau:
. B’
~ H
N A
B C - = H' A| C'
Hinh that Hinh biéu dién
Vi du 2. V& hinh biéu dién cta dudng tron c6 hai dudng kinh vudng goc.

Giai

Gia st trén hinh that ta c6 duong tron tam (O), tdm O, ¢6 hai duong kinh AB va CD vudng goc. Néu ta vé
day dung MN song song véi AB thi CD s& cat MN tai trung diém | caa MN.

Suy ra cach v& hinh biéu dién nhu sau: C

- V¢ elip (E), tam O’ va duong kinh

A’B’ (qua O’) cua nd. M N

- Vé day cung M'N'l A'B'.

|
-
A 0 B

- L4y I 1a trung diém ciia M’N”.
Puong thang O’T” cat elip (E) tai C*, D’.
Tac6 A’B’ va C’D’ 14 hinh biéu dién hai
duong kinh vudng gbéc véi nhau cua
duong tron. D
Hinh that Hinh biéu dién
Vi du 3. V& hinh biéu dién ciia mét lyc giac déu.

Giai

Xét hinh lyc gido déu ABCDEF, ta thay:

- T giac OABC la mét hinh thoi.

- Cac diém D, E, F lan luot la cac diém dbi xting cua cac diém A, B, C qua tam O. Suy ra cach v& nhu sau:
+ V& hinh binh hanh O’A’B’C’ biéu dién cho hinh thoi OABC.

+ Ly cac diém D’, E’, F* d6i xting véi cac diém A’, B’, C’ qua O’.

+ A’B’C’D’E’F’ 1a hinh can Vé.
A' B
F' “
B 'B )
E' o

Hinh bi€u dién lyc giac déu

=

1

D

Vi du 4. V& hinh biéu dién caa mot tam giac déu.

Giai

Xét tam giac déu ABC noi tiép duong tron (0). Goi D 1a diém ddi xang véi A qua O, ta thay tir giac OBDC
Ia hinh thoi. Ttr d6 suy ra cach v€ nhu sau:

+ V& hinh binh hanh O’B’D’C” biéu dién cho hinh thoi OBDC.
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+ Lay diém A’ 1 diém d6i xtng cua D’ qua O,

+ Tam giac A’B’C’ 1a tam giac déu can tim.

A

Bai 1. Trong cac m¢nh dé sau, ménh dé nao dung?
a) Mot duong thiang ¢ thé song song véi hinh chiéu cia no;
b) Mot dudng thing ¢ thé trung v6i hinh chiéu cua no;
¢) Hinh chiéu song song ctia hai dudng thang chéo nhau cé thé song song véi nhau;
d) Hinh chiéu song song ctia hai duong thang chéo nhau cé thé tring nhau.
Loi giai
Ménh dé ding la: ava b
Bai 2. V& hinh biéu dién ctia mot luc giac déu.
Loi giai

A’ B'
F “
B 'B ’
E' A
Hinh biéu dién luc giac déu

Bai 3. V& hinh biéu dién ciia mot hinh vudng ndi tiép trong mot hinh tron.
Loi giai

Bai 4. Cho hai diém A, B nam ngoai mat phang () va duong thang d cat (). Gia st duong thing AB
cit () tai diem O. Goi A’ va B’ 1an luot 1a hinh chiéu song song cia A va B trén («) theo phuong cia
duong thang d . Ba diém O, A, B’ ¢6 thang hang khong? Vi sao? Chon d sao cho:

a) AB'=AB;b) A'B' =2AB.
Loi giai
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Hinh chiéu cua O theo phuong d trén () 1a O A
3 d¢iém O,A, B thang hang nén hinh chiéu A’,B’,O thing hang "

AB'_ AB

OA" OA

a) Dé A'B'= AB thi OA=0A",

Vay d 1a duong thang song song véi AA" véi OA’ = OA.

b) Pé A'B'=2AB thi OA'=20A.

Viy d 1a duong thang song song vi AA" véi OA" = 20A. .

Bai 5. V& hinh biéu dién cua:

a) Hinh lang tru c6 day 1a tam giac déu;

b) Hinh lang tru c6 day 1a luc giac déu;

c¢) Hinh hop.

N4
1
|
/)__—__—
a) b) C)/

IV. BAl TAP TRAC NGHIEM

Cau 99. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?

A. Hinh chiéu song song cua hai dudng thang cit nhau 1a hai dudng thang song song.

B. Hinh chiéu song song ciia mét hinh binh hanh 1a mét hinh binh hanh.

C. Phép chiéu song song bién mot tam giac thanh mot tam giéc néu mat phang chira tam giac khéng ciing
phuong v&i phuong chiéu.

D. Phép chiéu song song khong lam thay doi ti s do dai ciia hai doan thang.

Ta co:

AH 1 BC ABIICD,ADIIBC
Cau 100. Trénhinh A cbé va hinh B cé
HB =HC AC 1 BD
A A D
@)
B~ H c B C
Hinh A Hinh 5

Hay Chon ménh dé ding trong cac ménh dé sau:

A. ABC la tam giac déu.

B. ABC la tam giac can tai A

C. ABCD Ia hinh thoi.

D. B va C dung.
Cau 101. Trén hinh C, ta ¢ phép chiéu song song theo phuwong d va mat phang chiéu (P); ABIICG va
AB=DG;A’,B’,C’,D’, E’, G’ 1an luot 14 hinh chiéu caa A, B, C, D, E, G qua phép chiéu noi trén.
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Hinh C
Ménh dé nao sau day dang?
aDe_DG_, ,cD cD
AB A'B’ D'E' DE
C.D'G'=A'B". D. Tatca A, B, C déu dung.
Cau 102.

Trong c&c ménh dé sau, ménh dé nao dung?

A. Hinh chiéu song song cua hai dudng thang chéo nhau c6 thé song song véi nhau.
B. Hinh chiéu song song cua hai duong thang cét nhau thi song song.

C. Hinh chiéu song song ctia hai mét hinh vudng 1a mét hinh vudng.

D. Hinh chiéu song song cua mot luc giac déu 1a mot luc giac déu.
Cau 103.

Qua phép chiéu song song Ién mit phang (P), hai dudng thang chéo nhau a va b ¢6 hinh chiéu 1a
hai duong thang a’ va b’. Ménh dé nao sau dy dang?

A. a’ va b’ ludn ludn cat nhau.
B. a’ va b’ c¢6 thé tring nhau.
C. ava b khong thé song song.

D. a’ va b’ ¢6 thé cit nhau hodc song song véi nhau.
Cau 104.

Qua phép chiéu song song 1én mit phang (P), hai duong thang a va b ¢é hinh chiéu 14 hai duong
thang song song a’ va b’. Khi do:

A. avab phai song song vai nhau.

B. a va b phai cat nhau.

C. avab cd thé chéo nhau hozc song song véi nhau.
D. a va b khdng thé song song.
Cau 105. Cho bbn diém khong dong phing A, B, C, D c6 hinh chiéu song song trén mit phang (P) 1an
luot 1a bén diém A’, B, C’, D’. Nhiing trudng hop nao sau ddy khong thé xay ra?
A. A’B’C’D’ 1a bén dinh caa mét hinh binh hanh.
B. D’ 1a trong tam tam giac A’B’C’.
C. D’ 1a trung diém canh A’B’.
D. Hai diém B’, C’ nam giita hai diém A’ va D’.
Cau 106.  Hinh chiéu song song caa mot hinh thang ABCD khdng thé 13 hinh nao dudi day?
A. Hinh binh hanh. B. Hinh tam giac can.
C. Poan thang.

D. Bén diém thiang hang.
Cau 107. Cho tam giac ABC . Lay diém M trén canh AC kéo dai. Ménh dé nao sau ddy 1a ménh dé sai?
A. M €(ABC). B. Ce(ABM).

C. Ae(MBC). D. Be(ACM).
Cau 108. Chotudién ABCD véi | va J lan luot 1a trung diém cac canh AB va CD. Ménh dé nao sau
day dung?

A. Bén diém 1,J,B,C dong phang. B. Bén diém 1,J, A,C ddng phang.

C. Bén diém 1,J,B,D. dong phang. D. Bén diém 1,J,C,D ddng phang.
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Cau 109. Cho hinh chép S-ABCDcd AC cit BD tai M, AB cat CD tai N . Trong cac dudng thang sau
déy, duong nao la giao tuyén cua (SAC) va (SBD)?

A. SM . B. SN . C. SB. D. SC
Cau 110. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh. Goi 1,J,E,F lan luot 1a trung diém
SA, SB,SC,SD. Trong cac dudng thang sau, duong nao khdng song song vai 1J 2

A. EF. B. DC. C. AD. D. AB.
Cau 111.  Cho hinh binh hanh ABCD va métdiém S khong ndm trong mét phang (ABCD). Giao tuyén

cua hai mat phang (SAB) va (SCD) la mét duong thang song song véi duong thing nao sau day?
A. AB. B. AC. C. BC. D. SA.
Cau 112. Quan hé song song trong khdng gian ¢ tinh chat nao trong cac tinh chit sau?

A. Néu hai mat phang (P) va (Q) song song véi nhau thi moi dudng thang ndm trong (P) déu song song
vai (Q).

B. Néu hai mat phang (P) va (Q) song song véi nhau thi moi duong thang nam trong (P) déu song song
v6i moi dudng thang nam trong (Q).

C. Néu hai duong thang song song véi nhau lan luot ndm trong hai mat phang phéan biét (P) va (Q) thi
(P) va (Q) song song vai nhau.

D. Qua mot diém nam ngoai mit phang cho trude ta vé dugc mot va chi mot duong thang song song véi
mét phang cho trudc do.

Cau 113. Cho hinh lang try ABC-A'B'C’. Goi M,N, P,Q lan luot la trung diém cua cac canh
AC, AA', A'C',BC . Taco:

A. (MNP)//(BCA).  B.(MNQ)//(ABC'). C.(NQP)//(CAB).  D.(MPQ)//(ABA).
BAI TAP ON CHUONG IV
PHAN 1: BAl TAP TRAC NGHIEM
Cau 114. Trong céc hinh chdp, hinh chép c6 it canh nhat ¢6 sb canh 1a bao nhiéu?

A. 3. B. 4. C.5. D. 6.

Cau 115. Cho ABCD la mét tir giac 16i. Hinh nao sau day khong thé 1a thiét dién cua hinh chop S.ABCD
?

A. Tam giéc. B. Tu giéc. C. Ngii giac. D. Luc giéc.
Cau 116.  Cho hinh chép S.ABCD véi ddy ABCD la tw gi4c 16i. Thiét dién cia mat phang () tuy ¥ véi
hinh chép khong thé 1a:

A. Lyc giéc. B. Ngii giac. C. Tt giac. D. Tam giéc.
Cau 117. Trong céc khang dinh sau, khang dinh nao dung?

A. Qua 2 diém phan biét c6 duy nhat mot miat phang.

B. Qua 3 diém phan biét bat ki c6 duy nhat mot mat phang.

C. Qua 3 diém khong thing hang c6 duy nhat mot mat phang.

D. Qua 4 diém phan biét bat ki c6 duy nhat mot mat phang.
Cau 118. Trong khéng gian, cho 4 diém khong ddng phang. C6 thé xac dinh duoc bao nhiéu mit phing
phan biét tir cac diém di cho?

A. 6. B. 4. C. 3. D. 2.
Cau 119. Trong mit phang (e), cho 4 diém A, B,C, D trong d6 khong cé 3 diém nao thang hang.
biém S khong thuoc mét phang (). C6 may mat phang tao béi S va 2 trong 4 diém noi trén?

A. 4. B. 5. C. 6. D. 8.
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Cau 120. Céc yéu t6 nao sau ddy xac dinh mot mat phang duy nhét?
A. Ba diém phan biét.  B. Mot diém va mot duong thang.
C. Hai duong thang cét nhau. D. Bén diém phan biét.
Cau 121. Cho tu gidc ABCD . C6 thé xac dinh dwoc bao nhiéu mit phiang chira tt ca cac dinh cua tir giac
ABCD.
A. 1l B. 2. C. 3. D. 0.
Cau 122. Trong cé4c khang dinh sau, khang dinh nao dung?
A.Néu 3 diem A, B, C 1a 3 diém chung cua 2 mat phang (P) va (Q) thi A, B, C thing hang.

B.Néu A, B,C thang hang va (P), (Q) c6 diem chung Ia A thi B, C ciing la 2 diém chung cia (P) va

Q)

C. Néu 3 diém A, B, C la 3 diém chung cia 2 mat phang (P) va (Q) phan biét thi A, B, C khong thang
hang.

D. Néu A, B,C thang hang va A, B 1a 2 diém chung cua (P) va (Q) thi C ciing la diém chung cia (P)

va (Q).
Cau 123. Cho bdn diém A, B, C, D khong ddng phang. Goi M, N lan luot 1a trung diém cia AC va
BC . Trén doan BD liy diém P sao cho BP =2PD . Giao diém cua duong thang CD va mat phang
(MNP) 1a giao diém cua

A. CD va NP. B. CD va MN . C.CD va MP. D. CD va AP.
Cau 124. Céc yéu t6 nao sau ddy xac dinh mot mat phang duy nhét?

A. Ba diém. B. Mot diém va mot duong thang.

C. Hai duong thang cét nhau. D. Bén diém.
Cau 125. Cho tam giac ABC . C6 thé xac dinh duoc bao nhiéu mit phang chua tat ca cac dinh tam giéc
ABC?

A 4. B. 3. C. 2. D. 1.
Cau 126. Trong mp(«), cho bén diém A, B, C, D trong d6 khong c6 ba diém nao thang hang. Diém
S ¢ mp(cr). C6 may mat phang tao bsi S va hai trong s6 bon diém néi trén?

A. 4. B.5. C.6. D. 8.
Cau 127. Chonim diém A, B, C, D, E trong d6 khong c6 bdn diém nao & trén ciing mot mit phang.
Hoi ¢6 bao nhiéu mit phang tao boi ba trong s6 nam diém da cho?

A. 10. B. 12. C. 8. D. 14.
Cau 128. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N lan luot 13 trung diém

AD va BC . Giao tuyén cua hai mét phang (SMN ) va (SAC) la:
A. SD. B. SO, O latadm hinh binh hanh ABCD .
C. SG, G la trung diém AB. D. SF, F la trung diém CD.
Cau129. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang ABCD (AD//BC). Goi M la trung diém CD.

Giao tuyén cua hai mat phang (MSB) va (SAC) Ia:

A. Sl , | lagiao diém AC va BM . B. SJ, J lagiao diém AM va BD.
C. SO, O la giao diém AC va BD. D. SP, P la giao diém AB va CD.

Cau 130. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ . Mp (r) qua AB cat hinh hop theo thiét dién 1a hinh gi?
A. Hinh binh hanh. B. Hinh thang. C. Hinh lyc giéc. D. Hinh chit nhat.
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Cau 131.  Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. M3t phing (o) di qua mot canh cua hinh hop va cét hinh hop

theo thiét dién 1a mot tir giae (T) . Khing dinh nao sau day dung ?
A. (T)la hinh chir nhat.  B. (T)la hinh binh hanh.
C. (T)la hinh thoi. D. (T)la hinh vuéng.
Cau 132.  Phép chiéu song song theo phuong | khdng song song véi a hodc b, mat phang chiéu la (P),

hai duong thang a va b bién thanh a’ va b’. Quan hé nao giira a va b khéng duoc bao toan dbi vai phép
chiéu song song?

A. Cit nhau B. Chéo nhau C. Song song D. Trung nhau
Cau 133.  Hinh chiéu cua hinh chit nhat khong thé I1a hinh nao trong céc hinh sau?
A. Hinh thang B. Hinh binh hanh C. Hinh chir nhat D. Hinh thoi

Cau 134.  Trong mat phiang («) cho tir giac ABCD, diém E ¢ (). Héi c6 bao nhiéu mét phang tao boi
ba trong nam diém A, B,C,D,E?

A. 6. B. 7. C.8. D. 9.
Cau 135. Cho bdn diém khong dong phing, ta co thé xac dinh duoc nhiéu nhat bao nhiéu mat phang phan
biét tir bén diém da cho?

A. 2. B. 3. C. 4 D. 6.
Cau 136. Mot hinh chop co day 1a ngii gidc co s6 mat va sb canh .
A. 5 mat, 5 canh. B. 6 mat, 5 canh. C. 6 mat, 10 canh. D. 5 mat, 10 canh.

Cau 137. Cho 2 duong thang a,b cat nhau va khong di qua diém A . Xac dinh dugc nhiéu nhat bao
nhiéu mat phang boi a,b va A?

Al B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 138. Cho bdn diém A, B,C,D khdng cling nim trong mot mat phang. Trén AB, AD lan luot Iy cac
diém M va N saocho MN cit BD tai | . Biém | khong thugc mat phang nao sao day?

A. (BCD). B. (ABD). C. (CMN). D. (ACD).
Cau 139. Cho bdn diém khéng dong phang, ta c6 thé xac dinh dugc nhiéu nhat bao nhiéu mit phang phan
biét tir bén diém da cho?

A. 2. B. 3. C. 4. D. 6.
Cau 140. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ACNBD =M va ABNCD = N. Giao tuyén cua mit phing
(SAC) va mit phang (SBD) la duong thang

A. SN. B. SC. C. SB. D. SM.
Cau 141. Cho hai duong thang phan biét a va b cing thuoc mp (¢) . C6 bao nhiéu vi tri tuong ddi giira
avab?

A. 1l B. 2. C.3. D. 4.
Cau 142. Chon khang dinh sai trong c4c khang dinh sau?

A. Hai mat phang c6 mét diém chung thi chling con ¢ vo sb diém chung khac nira.

B. Hai mat phing c6 mot diém chung thi ching c6 mét duong thang chung duy nhat.

C. Hai mat phang phan biét c6 mot diém chung thi chiing c6 mot duong thang chung duy nhat.

D. Néu ba diém phan biét M, N, P cung thuoc hai mat phang phan biét thi ching thang hang.
Cau 143. Mot hinh chop co day 1a ngii gidc co s6 mit va sb canh 1a

A. 5 mat, 5 canh. B. 6 mat, 5 canh. C. 6 mat, 10 canh. D. 5 mat, 10 canh.
Cau 144. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang ABCD (AD//BC). Goi M i trung diém CD.

Giao tuyén cua hai mat phang (MSB) va (SAC) la:
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A. SI, | la giao diém AC va BM . B. SJ, J la giao diém AM va BD.

C. SO, O la giao diém AC va BD. D. SP, P 1a giao diém AB va CD.
Cau 145.  Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ACBD =M va ABNCD = N. Giao tuyén ciia mat phang
(SAC) va mat phang (SBD) la duong thang

A. SN. B. SC. C. SB. D. SM.
Cau 146. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ACNBD =M va ABNCD = N. Giao tuyén cia mat phing
(SAB) va mat phang (SCD) 1a duong thang

A. SN. B. SA. C. MN. D. SM.
Cau 147. Hinh hop c6 sé mit chéo la:
A. 2. B. 4. C.6. D. 8.

Cau 148. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ACNBD =M va ABNCD = N. Giao tuyén ciia mit phang
(SAC) va mit phang (SBD) la duong thang

A. SN. B. SC. C. SB. D. SM.
Cau 149. Cho hinh chép S.ABCD c6 ACNBD =M va ABNCD = N. Giao tuyén cia mat phing
(SAB) va mat phang (SCD) la duong thang

A. SN. B. SA. C. MN. D. SM.
Cau 150. Trong khong gian cho hai duong thang song song a va b . Két luan nao sau dy ding?

A. Néu ¢ cit a thi ¢ cit b.

B. Néu ¢ chéo a thi ¢ chéo b .

C. Néu c cat a thi ¢ chéo b .

D. Néu duong thiang ¢ song song véi a thi ¢ song song hoic tring b .
Cau 151.  Xét cc ménh dé sau trong khong gian, hoi ménh dé nao sai?

A. Mt phang (P) va duong thang a khdng nam trén (P) cling vudng gdc véi duong thang b thi song
song nhau.

B. Hai duong thang phan biét ciing vudng gdc vai mot mat phang thi song song véi nhau.

C. Hai duong thang phan biét ciing vuéng goc voi dudng thang thir ba thi song song véi nhau.

D. Hai mit phang phan biét cling vudng goc voi mot duong thang thi song song véi nhau.
Cau 152. Chon ménh dé diing trong cic ménh dé sau day:

A. Trong khong gian hai duong thang chéo nhau thi khong co diém chung

B. Trong khéng gian hai dudng thang phan biét ciing song song véi mot mit phang thi song song véi nhau

C. Néu mit phang (P) chura hai duong thang cting song song véi mat phang (Q) thi (P)va (Q)song song
Véi nhau

D. Trong khdng gian hinh biéu dién caa mot goc thi phai 13 mot goc bang né
Cau 153. Trong c4c ménh dé sau diy, ménh dé nao dung?

A. Hai duong thang phan biét khong chéo nhau thi cat nhau.

B. Hai duong thang phan biét khdng song song thi chéo nhau.

C. Hai duong thang phan biét cing nam trong mot mat phang thi khdng chéo nhau.

D. Hai duong thang phan biét lan luot thudc hai mat phang khac nhau thi chéo nhau.
Cau 154. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 14 hinh thang day 1én 1a CD. Goi M 1a trung diém cua canh
SA, N 1a giao diém cua canh SB va mit phang (MCD). Ménh dé nao sau day la ménh dé dtng?

A. MN va SD cit nhau. B. MN//CD.

C. MN va SC citnhau. D. MN va CD chéo nhau.
Cau 155. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh. | 1a trung diém cua SA, thiét dién
cia hinh chép S.ABCD cit bgi mat phang (1BC) la:
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A. AIBC .
B. Hinh thang 1JBC (J 1a trung diém cua SD).
C. Hinh thang IGBC (G 1a trung diém cua SB).
D. Tw giac IBCD.
Cau 156. Cho ta dién ABCD. Goi G, va G, lan luot Ia trong tdm céc tam giac BCD va ACD . Chon cau
sal.

A. GG, :§AB. B. BG,, AG, va CD dong qui.

C. GG, //(ABD). D. GG, //(ABC).
Cau 157. Chotudién ABCD. Goi G va E lan luot la trong thm cuia tam giac ABD va ABC . Ménh dé
nao dudi day dung

A. GE va CD chéo nhau.B. GE//CD. C. GE cat AD. D. GE cit CD.
Cau 158. Cho ling tru dng ABC.A'B'C’. Goi M , N lan luot I3 trung diém cia A'B’ va CC'. Khi d6
CB’ song song Vvoi

A. AM . B. AN. C. (BC'M). D. (AC'M).
Cau 159. Cho ttr dién ABCD, G latrong tam AABD va M 1a diém trén canh BC sao cho BM =2MC .
Puong thaing MG song song véi mit phang

A. (ACD).. B. (ABC).. C. (ABD).. D. (BCD).
Cau 160. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudéng, SA vudng goc voi day. M, N lan luot 12 trung
diém cta SA va BC. Mt phang (P) di qua M, N vasong song véi SD cat hinh chop theo thiét dién Ia
hinh gi?

A. Hinh vudng. B. Hinh thang vuéng. C. Hinh thang can. D. Hinh binh hanh.
Cau 161. Chotirdién ABCD. Goi M 1a trung diém cua AB. Cit tr dien ABCD bégi mat phang di qua
M va song song véi BC va AD, thiét dién thu duoc I hinh gi?

A. Tam giac déu. B. Tam giac vuong. C. Hinh binh hanh. D. Ngii giac.
Cau 162. Chotirdien ABCD. Piem M thugc doan AC (M khac A, M khac C). Mit phang () di
qua M song song véi AB va AD. Thiét dién cua (o) véi tar dign ABCD la hinh gi?

A. Hinh tam giac B. Hinh binh hanh C. Hinh vuéng D. Hinh chit nhat
Cau 163.  Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’, khing dinh nao diing vé hai mat phang (A'BD) va (CB'D').

A. (ABD) L(CBD'). B.(ABD)//(CBD).

C. (ABD)=(CBD'). D.(ABD)n(CBD)=BD'
Cau 164. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ . Ménh dé nao sau day sai?

A. (ABB'A) I/ (CDD'C'). B. (BDA) // (D'B'C).

C. (BAD') // (ADC). D. (ACD') // (NC'B).
Cau 165. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ . Ménh dé nao sau day sai?

A. (ABCD)//(ABCD'). B. (AAD'D)// (BCC'B').

C. (BDD'B')// (ACC'A’).D. (ABB'A’) // (CDD'C’).
Cau 166. Cho hinh chop S.ABCD c¢¢6 day ABCD Ia hinh binh hanh tdm O. Goi M, N, P theo tht tu
1a trung diém cia SA, SD va AB. Khang dinh nao sau day ding?

A. (NOM) cit (OPM). B. (MON)//(SBC).

C. (PON)N(MNP)=NP. D. (NMP)// (SBD).
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Cau 167. Cho dudng thing a c(a) va duong thang b < (). Ménh dé nao sau ddy dung?

A (a)lI(B)=allb. B.(a)lI(B)=all(B)vabl/(a).

C.allb=(a)//(B). D.avab chéonhau.
Cau 168. Cho hinh binh hanh ABCD.Qua A, B, C, D lan luot v& c4c nira dudng thang Ax, By, Cz,
Dt & cling phia so v&i mit phing (ABCD), song song véi nhau va khong nam trong (ABCD). Mot mat
phang (P) cat Ax, By, Cz, Dt twongtngtai A’, B', C', D' sao cho AA'=3, BB'=5, CC'=4. Tinh
DD’'.

A 4. B. 6. C.2. D. 12.
Cau 169. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD 1a hinh thang dy AD va BC.Goi M Ia trong tam
NC

tam giac SAD, N 1a diém thudc doan AC sao cho NA:T’ P 1a diém thudc doan CD sao cho

PD = % Khi d6, ménh dé nao sau day ding?

A. Giao tuyén cua hai mat phang (SBC) va (MNP) la mot duong thang song song véi BC .

B. MN cit (SBC).

C. (MNP)//(SAD).

D. MN//(SBC) va (MNP)//(SBC)

BANG DAP AN
7 8 9 10 |11 12 13 14 15 16 17 18 19
27 28 29 30 |31 32 33

43 44 45 46 47 48 49 50 |51 52 53 54 55 56 57 58

63 | 64 67

101 102 103 104 105 106 107 108 109 110 | 111 112 113 114 115 116 117 118 119 120

D A |D JA JD |B |D |D A [C |A |A D [D |D A J/C |B |C |C |

121 122 123 124 125 126 127 128 129 130|131 132 133 134 135 136 137 138 139 140

A D JA JC |D JC JA |B A [A |A B A [B |C JC JC |D |C |D |

141 142 143 144 145 146 147 148 149 150 | 151 152 153 154 155 156 157 158 159 160

Cc [B JC JA |D JA JC |D JA [D |C A [|C [B |B JA /B |D JA |A |

161 162 163 164 165 166 167 168 169 170 | 171 172 173 174 175 176 177 178 179 180

PHAN 2: BAlI TAP TU LUAN THAM KHAQO

Bai 1. Cho hinh chép S.ABC va diém | thudc doan SA. Mot dudng thang khéng song song véi AC cat cac
canh AB va BC lan luot tai J va K. Tim giao tuyén cua cac cap mat phing sau:

a) Mt phang (1JK) va (SAC).

b) Mét phang (1JK) va (SAB).

c) Mat phang (1JK) va (SBC).

Léi giai
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a) Trong mit phang (ABC) goi M = JK nAC.

Khi d6 2 mat phang (1JK) va (SAC) c6 hai diém chung la |
va M.

Suy ra IM =(1JK)(SAC).

b) Hai mat phang (1JK) va (SAB) c6 hai diém chung Ia I va
J =13 =(IJK)(SAB).

¢) Trong mit phang (SAC) goi E=SC N IM

o [Ee(K) , \ ,
Khi d6 = hai mat phang (1JK) va (SBC) c6
Ee (SBC)

hai diém chung 12 E va K.

Do d6 KE =(1JK)n(SBC).

Bai 2. Cho hinh chdp S.ABCD, c6 day 1a hinh thang véi day 16n AB. Goi M,N lan luot 14 trung diém
cua SA va SB.

a) Chung minh: MN//CD

b) Tim giao diém P cua SC véi (AND). Kéo dai AN va DP cat nhau tai | .

Chang minh S1//AB//CD. Tu giac SIBA la hinh gi? Vi sao?

Loi giai

a) Tacd MN la duong trung binh cua tam giac SAB
nén MN //AB mit khac AB//CD = MN//CD.

b) Goi O=ACNCD va E=SONND khi d6 SE
cit SC tai P.

Xét 3 mat phang (SAB);(SCD) va (ABCD) c6 cac
giao tuyén chung 1a SI, AB va CD song song hoic dong

quy.
Do AB//CD nén SI//AB//CD.
Taco: SI//AB= N> _NL_ Sl _,
NB NA AB
. ... |SI/T/AB R R .
Khi do: S| - AB = SIBA 1a hinh binh hanh.

Bai 3. Cho tr dién ABCD. Goi M,N,P,Q,R,S lan luot Ia trung diém cua AB,CD, BC, AD, AC,BD.
a) Chung minh MNPQ Ia hinh binh hanh.
b) Tir d6 suy ra ba doan MN, PQ, RS cit nhau tai trung diém caa mdi doan.

Loi giai
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a) Vi MQ la duong trung binh cua tam giac ABD nén =

MQ//BD
ta co {MQ =£BD
2
NP //BD
Tuong tu ta cling co: {NP :%BD

Do vay MQNP Ia hinh binh hanh tir d6 suy ra MN va
PQ cit nhau tai trung diém | cua mdi duong.
b) Tuong tu chirmg minh trén ta cling c6 tir giac RNSM

cling 1a hinh binh hanh do cé

RN //MS
RS va MN ciing ci i ié 1a MN .
RN = MS = % AD suy ra RS va cling cat nhau tai trung diém | cua

Viy ba doan MN,PQ,RS cit nhau tai trung diém | cua mdi doan.

Bai 4. Cho hinh chép S.ABCD, c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N lan luot 13 trung diém cua cac
canh AB, CD.

a) Ching minh MN song song véi cac mét phang (SBC), (SAD).

b) Goi P Ia trung diém ciia SA. Ching minh SB, SC déu song song véi (MNP).

c) Goi G;, G, lan luot Ia trong tam cua cac tam giac ABC, SBC. Chung minh rang: G,G, //(SAC)

Loi gia
a) Vi M, N 14 trung diém ciia AB, CD nén MN //AD//BC
AD € (SAD)
Taco: <MN//AD = MN//(SAD)
MN ¢ (SAD)
BC (SBC)
Tuong tw, taco: {MN//BC = MN//(SBC)
MN ¢ (SBC)
b) Vi P 14 trung diém SA nén {MP//SB
NP //SC
MP e (MNP)
Taco: <SB//MP = SB//(MNP)
SB ¢ (MNP)
NP € (MNP)
Tuwong tu ching minh trén ta c6: {SC//NP = SC//(MNP)
SC ¢ (MNP)

G, e Al Ve IG, _IG, 1

c)Goillat diém cua BC a— ===GG,//ISA=GG,//(SAC).
) Goli | 1a trung diém cu :{GZGBC A 1S 3 192 192 ( )
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Bai 5. Cho hinh chép S.ABCD ¢ ABCD Ia hinh binh hanh. Trén cac canh SA, SB, AD lan luot lay M, N, P

sao cho S—M:S—N =Q. Chtng minh:
SA SB AD

a) MN song song véi mét phang (ABCD).
b) SD song song vai mit phang (MNP).
¢) NP song song véi mét phang (SCD).

Loi giai
a) Ta co: SM = SN = MN //AB (dinh ly Talet dao)
SA SB
Suy ra MN //( ABCD).

b) Tuong tu M = PD = MP//SD (dinh ly Talet dao)
SA AD
Suy ra SD//(MNP).
c) Tacé: MP//SD
Mit khac MN //AB = MN //CD
Do d6 (MNP)//(SCD)= NP//(SCD).
Bai 6. Cho hinh chép S.ABCD, c6 day 1a hinh binh hanh tim O. Goi M, N lan luot Ia trung diém cua
SA,SD.
a) Ching minh rang (OMN)//(SBC).
b) Goi P,Q lan luot 1 trung diém cia AB,ON . Ching minh PQ//(SBC).
Loi giai
a) Ta c6 MO 1la duwong trung binh trong tam giac
SAC = MO|| AC.
Mit khac N va O lan luot 1a trung diém cia SD va BD nén
NO la duong trung binh trong ASBD = NO|| SB.
MO || SC
., |NOJ SB
Ta co: = (OMN)||(SBC).
MONNO=0
SCNSB=S
b) Do P va O lan luot la trung diém caa AB va AC nén
OP|| AD||BC=OP||(SBC).
Lai c6 ON || SB=>0Q]||(SBC).
Do vay (OPQ)||(SBC)=PQ]|(SBC).
Bai 7. Cho hinh chép S.ABCD, c6 déy 14 hinh binh hanh tim O. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua
SAvaCD.
a) Chang minh rang (OMN )| (SBC).
b) Goi | 1a trung diém cua SD,J la mét diém trén (ABCD) va cach déu AB,CD. Chung minh ring

131/(SAB).

Léi giai
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a) Tacod N va O lan luot 1a trung diém cua CD va AC nén
NO la duong trung binh trong ABCD = NO|| BC.
Tuong tu MO 1a duong trung binh trong tam giac SAC nén
MO || SC.

NO|| BC
. |MOJISsC
Lai co: = (OMN)||(SBC).
OM NON =0
BCNSC=S
b) Tacé P va Q lan luot 1a trung diém caa BC va AD thi
PQ la duong thing cach déu AB va CD do vay diém J e PQ,
Do 1Q la duong trung binh cia ASAD nén 1Q|| SA
Taco: PQJ|(SAB);1Q]I(SAB)=(IPQ)||(SAB)

Mat khac 13 < (IPQ)=> 1J || (SAB).

PHAN 3: BAI TAP TU LUAN TU LUYEN

Bai 1. Cho hinhchépS.ABC, goi G, H lan luot la trong tam tam giac ABC, SBC .
a) Chang minh GH song song mp(SAC).
b) Goi (o) lamat phing qua H va song song véi SA, BC . Xéc dinh thiét dién cua mit phang (o ) va hinh
chop S.ABC.

Giai:

Bai 2. Cho hinhchép S.ABCD c6 day 1a hinh vudéng. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua BS, BC .
a) Tim giao tuyén cua 2 mat phang (AMN ) va(SCD).
b) Tim giao diém cia duong thing MN va mat phing (SAD).

Giai:
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Bai 3. Chottdién ABCD.Liy M, N lan luot trén canh BD, BC sao cho MD = 2MB va BC =3BN .
a) Ching minh MN' song song mat phiang ( ACD).
b) Goi P la trung diém AD . Tim giao tuyén cua 2 mat phang (MNP) va(ABC).

Giai:

Bai 4. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh thang tim O ( AD 1a day 16n). Goi |, M, N lan luot la
trung diém SC, SA, CD.
a) Tim giao diém cua 1D va mjt phang (SAB).
b) Goi (e )1a mit phing qua MN va song song SO . Tim thiét dién cua hinh chép S.ABCD khi cat boi mit
phang ().
Giai:
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Bai 5.

Cho hinh chép S.MNPQ c6 day MNPQ Ia hinh thang, MQ 14 day 16n va MQ =2NP. Goi | nam trén

doan MQ sao cho 1Q =2MI.

a) Goi G latrong tam cua tam giac SMQ. Chiing minh rang: Gl || (SPM).
b) Goi (P) lamit phang di qua | vasong song véi SM va NQ. Xac dinh thiét dign ciia hinh chop cét boi
mat phing (P).

Giai:

Bai 6. Cho hinhchép S.ABC. Goi M, N, P lan luot 14 trung diém caa SB, SC, AC.
a) Tim giao tuyén cua hai mat phing (AMN ) va( ABC).
b) Tim giao diém cia dwong thing AB va mit phiang (MNP).

Giai:

2023-2024 51 0983.900.570




@5‘ QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN V6 Cong Truong

Bai 7. Cho hinhchép S.ABCD co6 day ABCD la hinh binh hanh, Goi E 1a trung diém cua SB.
a) Tim giao diém cia duong thing SC va mjt phang (ADE).
b) Goi M, N lan luot Ia trung diém cua AB, AD. Goi | 1a diém thudc canh SM sao cho SI =2IM va J
1a diém thuoc canh SN sao cho SJ =§SN. Chung minh rang: 1J || (ABCD).

Giai:

Bai8. Cho hinh chép S.ABC. Trén cac canh SA,SB,BC lan luot liy cac diém M,N,P sao cho

SM =2AM; SN :ESB; BP:%PC.

a) Tim giao tuyén cua hai mat phing (CMN ) va( ABC).
b) Xéc dinh thiét dién cua hinh chdp cat béi mat phang (MNP).
Giai:
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Bai 9. Cho hinh chopS.ABC . Goi M, N lan luot la trung diém caa SB, AB, trén canh AC Iy diém K sao cho
AK =2KC
a) Tim giao tuyén 2 mat phing (MNK)) va (SAC)
b) Tim giao diém H ciia duong thang BC va mp(MNK)
Giai:

Bai 10. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 ¢ay ABCD Ia hinh binh hanh . Trén cac canh OA,OD lan luot liy cac diém

E,F sao cho: OE = %OA, OD =30F .

a) Chung minh: EF //(SAD)
b) Goi M la diém ndm trén canh AD ( M khong tring véi A va M khong tring véi D). Mp(a)qua M
va song song véi SA, CD . Xéc dinh thiét dién cua hinh chop cét boi mp(«)
Giai:
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Bai 11. Cho tir dien DABC ¢6 |, H lan luot 1a trung diém caa DA va AB, trén canh DC  lay diém K sao cho
CK =3KD
a) Tim giao tuyén 2 mat phing (IHK) va (ABC)
b) Tim giao diém cta dwong thang AB va mp (IMK) véi M 1a diém thuoc mién trong tam giac BCD
Giai:

Bai 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh tim O. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua
AB, AD. Goi | 1a diém thuoc canh SM sao cho SI = 2IM va J 1a diém thuoc canh SN sao cho SJ =§SN
a) Chuang minh: 1J || (ABCD)
b) Goi M Ia trung diém cia SD . Mp(cr)qua M va song song véi SO, AB. Xdc dinh thiét dién cia hinh

chép S.ABCD cit béi mp(a)
Giai:
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Bai 13. Cho hinh chép S.ABCD , ¢ay ABCD Ia hinh thang (AD 1a day 16n). Goi 1,J lan luot 1a trung diém
AB.CD .Liy E€SC(E=S,E=C).
a) Chang minh: 1J//(SAD)
b) Tim giao diém cua SB va mp(EIJ)
Giai:

Bai 14. Cho hinh chép S.ABCD , day ABCD hinh binh hanh tdm O . Goi M, N lan luot 1a trung diém SA, SB
a) Tim giao tuyén gita mp(MNO) va mp(ABCD)
b) Tim thiét dién ctia hinh chop khi cit bsi mp(MNO)

Giai:
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Bai 15. Cho hinh chép S.ABCD, ¢ay ABCD Ia hinh binh hanh. Goi M, N lan luot 1a trung diém SA,SC. Goi G
la trong tam tam giac ABC.
a) Tim giao tuyén gita mp(SAD) va mp(SBC)
b) Chung minh: MN//( ABCD)
Giai:

Bai 16. Cho hinh chép S.ABCD , ¢ay ABCD I hinh binh hanh. Goi M, N lan luot 1a trung diém SA, SC . Goi G
la trong tam tam giac ABC .
a) Tim giao diém H cua AB va mp(MNG)
b) Tim thiét di¢n cuia hinh chdp khi cat bsi mp(MNG).
Giai:
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Bai 17. Cho hinh chép S.ABC. Goi G la trong tdm tam giac ABC, M la diém thudc SA sao cho MS = 2MA, N 1a diém
thudc canh SC sao cho NC = 2NS.
a) Xac dinh giao tuyén ciia hai mat phang (SAG) va (MBC).
b) Chung minh: GN // mp(SAB).
Giai:

Bai 18. Cho hinh chép S.ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém cuaa SA, SB; O 14 giao diém cua hai dudong chéo AC
va BD; (P) la mat phang qua O va song song véi AB va SC.
a) Tim giao diém ciia MN va mp(SCD).
b) Tim thiét dién cua hinh chop S.ABCD ct boi mp(P).
Giai:
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Bai 19. Cho hinh chép S.ABCD c6 déy 14 hinh binh hanh. Goi M 14 trung diém SB.
a) Xac dinh giao tuyén ciia hai mat phang (SAD) va (SBC).
b) Xéc dinh giao diém ciia DM va mp(SAC).

Giai:

Bai 20. Cho tu dién ABCD. Goi G la trong tm tam giac ABD, M 1a diém thudc canh BC sao cho BC = 3MC, N 1a diém
thudc canh CD sao cho ND = 2NC.
a) Chang minh: GM // (ACD).
b) Xac dinh thiét dién cua ta dién cat boi mp(MNG).
Giai:
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Bai 21. Cho tirdién DABC c6 G latrong tdm cua tam gidc ABC va H la trung diém cua BC.
a) Xdc dinh giao tuyén cua (AGH )vsi (ADC).
b) Goi E eCD:CD =4DE. x4c dinh giao diém ciia AD vési (EGH).

Giai:

Bai 22. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh. Goi E 14 trung diém cua SB

a) Ching minh rang: SD//(EAC).

b) Goi (&r)diqua E vasongsong véi BD va SC . Xac dinh thiét dién ciia hinh chop cét boi (a).
Giai:
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Bai 23. Cho tir dien ABCDc6 | va H lan luot 1a trung diém DAva AB. Trén doan thing CD liy diém K sao
cho DK =3KC

a) Xéc dinh giao tuyén cua (IHK)vei (ABC).
b) Xéc dinh giao diém cua AE véi (IKM). (véi E tiy § trén doan thang BC)
Giai:

Bai 24. Cho hinh chép S.MNPQ c6 day MNPQ Ia hinh thang, c6 MQ 1a d4y 16n va MQ = 2NP. Goi | nam trén
doan MQ sao cho 1Q =2MI
a) Goi G latrong tam tam giac SPQ.CMR: GQ//(SMP)
b) Goi (or)diqua | vasongsongvsi SM va NQ. Xac dinh thiét dién cua hinh chop cét béi ().
Giai:
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Bai 25. Cho tu dién ABCD. Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cua cac canh AB, CD, AN va G 1a trung diém cta doan
MN.
a) Tim giao diém cua duong thing AG va mat phang (BCD).
b) Chung minh ring MP song song véi mit phing (BCD).
Giai:

Bai 26. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang (AB 1a day 16n). Goi M, N lan luot Ia trung diém cua SB
va SC.
a) Tim giao diém cua duong thang AN voi mat phang (SBD).
b) Goi (&) la mat phang qua MN va song song voi CD. Xéc dinh thiét dién cua hinh chop cat boi mat phang

(@).
Giai:
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Bai 27. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh binh hanh ABCD. Goi G la trong tdm cua tam giac SAB va | la trung
diém cua AB. LAy M trén doan AD sao cho AD =3AM .
a) Tim giao tuyén cua hai mit phing (SAD) va (SBC).
b) Pudng thang qua M va song song véi AB cit Cl tai N. Chirng minh rang NG //(SCD) .
Giai:

Bai 28. Cho tir dién ABCD. Trén AB lay diém M. Cho (¢r) la mat phang qua M, song song véi hai duong thang AC va
BD.
a) Tim giao diém cta dwong thang SD va miat phang ().
b) Xac dinh thiét di¢n cua tt dién cat boi mat phang (cr) , thiét dién Ia hinh gi?
Giai:
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Bai 29. Cho hinh chép S.ABC c6 M 1a diém thudc AB sao cho: MB =2MA. Goi G la trong tim cua aSBC
a) Chung minh: GM //(SAC).
b) Tim (SGM)(SAC) =2

Giai:

Bai 30. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh tdm O . Goi K trung diém caa SC .
a) TimBKN(SAD)="?
b) Goi () lamat phing di quadiém M trén doan OB (M = O,M = B) vasong song véi 2 duong thing
AC va SB. Tim thiét dién cua hinh chop citboi ().
Giai:
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Bai 31. Cho hinh chép S.ABC ¢6 1,J lan luot 14 trung diém cia AB,BC. Goi G,K lan luot 1a trong tm cua
ASAB, ASBC.
a) Ching minh: GK//( ABC).
b) Lay N la diém thuoc mién trong cua tir giac AIJC . Tim SB(GKN).
Giai:

Bai 32. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh chir nhat tam O. Goi M 1a diém trén canh AB thoa man
MB = 2MA , N 14 diém trén canh BC théa man NC =3NB, P la trung diém cua SC.
a) Tim (DPO)(SAD)="?
b) Tim thiét di¢n cuia hinh chdp ct bsi (MNP).
Giai:
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@5‘ QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN V6 Cong Truong

Bai 33. Cho tir dign ABCD.Goi G,,G,,G, lan luot la trong tm céac tam giac ABC, ACD, ABD.
a) Chang minh: G,G,//(BCD).
b) Tim giao diém gitta duong thing CG,va(AG,D)

Giai:

Bai 34. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O . Goi M, N, P theo thtr tu 1a trung diém cua
cac doan thang SA, BC, CD.
a) Tim giao tuyén 2 mat phing (MNP) va (SBD).
b) Tim thiét dién hinh chop cit boi (MNP).
Giai:
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@5‘ QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN V6 Cong Truong

Bai 35. Cho tirdién ABCD.Goi M, N lan luot Ia trung diém caa AB, AC vaG la trong tam tam giac BCD.
a) Tim giao tuyén 2 mat phing (DMN )va(DCB).
b) Tim giao diém gitta duong thing MG va( ACD).

Giai:

Bai 36. Cho hinh chép S.ABCD c6 ¢ay ABCD la hinh thang AD day 16n. Trén cac canh CD, CA, SD lan luot ldy

cac diém E, F,G sao cho: CE =%CD, CF =%CA, DG =3GS .

a) Chang minh: EF//(SBC).
b) Tim thiét dién hinh chdp cat boi (EFG).
Giai:
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@5‘ QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN V6 Cong Truong

Bai 37. Cho tir dien ABCD .G latrong tam tam gidc ABD. Trén doan BC Iy diém M sao cho MB = 2MC.
a) Tim giao tuyén 2 mat phing (ABC) va(MDG).
b) Chung minh: MG//( ACD).

Giai:

Bai 38. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh. Goi M, N, P theo th tu 1a trung diém cua céc
doan thiang SB, SC, SA.
a) Tim giao diém gita PN va(BDI ), véi | la trung diém ciia NC.
b) Tim thiét di¢n hinh chdp cat bsi (CMP).
Giai:
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@5‘ QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN V6 Cong Truong

Bai 39. Chottrdien ABCD c¢6 | va J lan luot Ia trung diém AC, BC. K thuoc BD sao cho KD < KB.
a) Chang minh: 1J//( DAB).
b) Tim giao tuyén cua 2 mat phing (1JK )va( ABD)

Giai:

Bai 40. Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD Ia hinh thang can c6 AD khong song song véi BC . Goi M la trung
diém cia AD va («)la mat phang qua M , song song véi SA, BD.
a) Tim giao diém giita duong thang AC va(a).
b) Xac dinh thiét dién cua hinh chop cit béi mat phing ().
Giai:
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@5‘ QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN V6 Cong Truong

Bai 41. (PE KT 17-18) Cho tir dien ABCD ¢6 | va J lan luot 1a trung diém AC va BC. K thuoc BD sao cho
KD < KB.

a) Chung minh: 13 //(DAB).
b) Tim giao diém gitta duong thang AD va mat phang (1JK).
Giai:

Bai 42. (PE KT 17-18) Cho hinh chép S.ABCD , ¢ay ABCD Ia hinh thang can c6 AD khéng song song véi BC .
Goi M 1a trung diém cua AD va («)la mat phang qua M , song song véi SAvaBD.
a) Tim giao tuyén gita 2 mat phang (SAB) va(SDC).
b) Xac dinh thiét dién cua hinh chop S.ABCD khi cat bsi mat phing ().
Giai:
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@5‘ QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN V6 Cong Truong

Bai 43. (PE KT 17-18) Cho tt dien ABCD ¢6 | va J lan luot 1a trung diém AC vaCD. K thuoc BD sao cho
KD > KB.

a) Chung minh: 13 //( DAB).
b) Tim giao diém gitta dwong thing AB va mit phang (1JK).
Giai:

Bai 44. (PE KT 17-18) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh tam O. Goi M, N, P theo thu ty
1a trung diém cuia cac doan thang SA, BC, CD.
a) Tim giao tuyén 2 mat phang (SAB) va (SCD).
b) Tim thiét dién hinh chop cat boi (MNP).
Giai:
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@5‘ QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN V6 Cong Truong

Bai 45. (PE KT 18-19) Cho tr dien ABCD.Goi 1,J lan luot Ia trung diém cuaCD, CAvaG la trong tm tam giac
ABD.
a) Tim giao tuyén 2 mat phang (BIJ )va(BDA).
b) Tim giao diém gitta dwong thing IG va( ABC).
Giai:

Bai 46. (PE KT 18-19) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh chit nhat tam O . Trén cac canh BC,CO, SD
lan luot ldy cac diém E, F,G sao cho: EC =3EB, FO=2FC, GS =GD .
a) Chung minh: GO//(SBC).
b) Tim thiét dién hinh chdp cat boi (EFG).
Giai:

2023-2024 71 0983.900.570




@5‘ QUAN HE SONG SONG TRONG KHONG GIAN V6 Cong Truong

Bai 47. (PE KT 18-19) Cho ti dien ABCD.Goi H, K lan luot 14 trung diém cua AD, BD va G la trong tm tam
gidc ABC.
a) Tim giao tuyén 2 mat phang (CHK ) va(CBA).
b) Tim giao diém gitta dwong thing HG va(BCD).
Giai:

Bai 48. (PE KT 18-19) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat tam O . Trén céc canh AB, BO, SC
lan luot ldy cac diém M, N, P sao cho: MB =3MA, NO =2NB, PS =PC .
a) Chung minh: PO//(SAB).
b) Tim thiét dien hinh chop cét boi (MNP).
Giai:
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